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第六章 因式分解 

在多項式章節，我們討論的都是展開一元多項式的相乘。也就是說，我們的興趣是做

abxbaxbxax +++=++ )())(( 2
。在這一章，我們感興趣的正好相反，我們要將

abxbax +++ )(2
還原成 ))(( bxax ++ ，也就是 ))(()(2 bxaxabxbax ++=+++ 。 

 

舉例來說，之前我們學過： 12)4(3)43()4)(3( 22 −−=−+−+=−+ xxxxxx  

現在我們要將 122 −− xx 分解為兩個多項式相乘，也就是 )4)(3(122 −+=−− xxxx  

為什麼我們對它有興趣? 有一個很明顯的原因就是求解方程式： 

如果我們知道 )4)(3(122 −+=−− xxxx  

則 0122 =−− xx 的解，就很容易算出來了。 

由 0)4)(3(122 =−+=−− xxxx  

可以得到 03=+x 或 04 =−x  

03=+x  3−=x  

04 =−x  4=x  

所以 0122 =−− xx  的解為 3−=x 或 4=x 。 

 

本章我們將介紹如何做因式分解，至於找出方程式的解將在下一章介紹。 
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學習目標 

1. 能夠判別多項式的因式及倍式。 

2. 能用長除法做因式分解。 

3. 能利用乘法公式做因式分解。 

4. 會利用十字交乘法做因式分解。 
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6.1 節 利用長除法判別因式與因式分解 

什麼是因式？什麼是倍式？ 

假設有 A、B、C 三個多項式，若 CBA = ，且 B、C 都不是零多項式， 

則 B 和 C 稱為 A 的因式，A 稱為 B、C 的倍式。 

※零多項式：各項係數皆為 0 的多項式。 

 

舉例來說 

xxx =33 2 ，因此 x3 和 x 都是 23x 的因式。 

而 23x 又可以寫成 23 x ，所以3和 2x 也是 23x 的因式。 

我們還可以將 23x 寫成 13 2 x 、 xx 2
2

3
 、 xx 4

4

3
 、 )()3( xx −− 等，也就是 23x 的因式

有無限多個。 

由此可知對於任意的多項式都會有無限多個因式，倍式當然也有無限多個。 

※ 雖然
x

xx
1

33 32 =  ( 0x )，但因
x

1
不是多項式，所以 33x 和

x

1
都不是 23x 的因式。 

將一個多項式分解成兩個或多個因式的乘積，稱為此多項式的因式分解。 

 

舉例來說 

)1)(3(322 −+=−+ xxxx  

3+x 和 1−x 為 322 −+ xx 的因式 

322 −+ xx 為 3+x 和 1−x 的倍式 

將 322 −+ xx 分解成 3+x 和 1−x 的乘積，稱為 322 −+ xx 的因式分解。 
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判別因式的方法： 

1.假設有 A、B 二個多項式，若 BA 可以整除，則稱 B 為 A 的因式。 

  此時 A 亦為 B 的倍式。 

 2.用提出公因式、乘法公式、十字交乘等方法分解出因式再判斷。 

 

 

例題 6.1-1 

下列哪些式子是 29x 的因式？ 

(a) x    (b) 2x    (c) 9−    (d)9 

(e) x3    (f)
2

3

1
x    (g)

39x    (h) 2x−  

詳解： 

 29x xx =9    因此 x9 和 x 是 29x 的因式，(a)為其因式。 

 29x  29 x=    因此9和 2x 是 29x 的因式，(b)、(d)為其因式。 

 29x  )()9( 2x−−=  因此 9− 和 2x− 是 29x 的因式，(c)、(h)為其因式。 

 29x  xx 33 =    因此 x3 和 x3 是 29x 的因式，(e)為其因式。 

 29x  
2

3

1
27 x=   因此27和

2

3

1
x 是 29x 的因式，(f)為其因式。 

雖然 29x
x

x
1

9 3 =  ( 0x )，但因
x

1
不是多項式，所以 39x 和

x

1
都不是 29x 的因式，

(g)不為其因式。 

29x 的因式有：(a)、(b)、(c)、(d)、(e)、(f)、(h) 
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【練習】6.1-1 

下列哪些式子是 36x 的因式？ 

(a) x    (b) 2x    (c) 6−    (d)5 

(e) 4x    (f)
2

3

1
x    (g) 23x    (h) x2−  

 

 

 

 

因為 BA 可以整除，則 B 為 A 的因式，所以我們可以利用長除法，也就是直式除法，

來計算 BA ，若餘式為 0，就可以判斷 B 為 A 的因式了。 

 

例題 6.1-2 

(1) 1+x 是否為 122 ++ xx 的因式？ 

(2) 2+x 是否為 42 2 ++ xx 的因式？  

詳解： 

 (1) 要判別是否為因式，我們可以利用長除法，若 1+x 可整除 122 ++ xx ， 

則 1+x 是 122 ++ xx 的因式。 

 

 

1+x 可整除 122 ++ xx ，因此 1+x 是 122 ++ xx 的因式。 
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(2) 與前一小題相同，我們利用是否能整除來判斷是否為因式： 

 

 

2+x 不可整除 42 2 ++ xx ，因此 2+x 不是 42 2 ++ xx 的因式。 

 

【練習】6.1-2 

(1) 1−x 是否為 322 +− xx 的因式？ 

(2) 3+x 是否為 652 ++ xx 的因式？  
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例題 6.1-3 

(1) 122 +− xx 是否為 1−x 的倍式？ 

(2) 22 −− xx 是否為 2+x 的倍式？  

詳解： 

 (1) 要判別是否為倍式，我們可以利用長除法，若 1−x 可整除 122 +− xx ， 

則 122 +− xx 是 1−x 的倍式。 

 

 

1−x 可整除 122 +− xx ，因此 122 +− xx 是 1−x 的倍式。 

 

 (2) 與前一小題相同，我們利用是否能整除來判斷是否為倍式。 

 

 

2+x 不可整除 22 −− xx ，因此 22 −− xx 不是 2+x 的倍式。 
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【練習】6.1-3 

(1) 132 ++ xx 是否為 1−x 的倍式？ 

(2) 12 −x 是否為 1+x 的倍式？  

 

 

 

 

 

若有 A、B、C 三個多項式，且 CBA = 。則可將 A 因式分解為 CB 。 

即 CBA =  

例題 6.1-4 

(1) 2+x 是否為 652 ++ xx 的因式？如果是，請將 652 ++ xx 因式分解。 

(2) 3−x 是否為 322 −− xx 的因式？如果是，請將 322 −− xx 因式分解。 

詳解： 

 (1) 先判斷是否為因式： 

 

可整除，因此 2+x 是 652 ++ xx 的因式。 

由長除法得知： 3)2()65( 2 +=+++ xxxx  

→ )3)(2(652 ++=++ xxxx  

所以 652 ++ xx 的因式分解為 )3)(2( ++ xx  
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 (2) 先判斷是否為因式： 

 

可整除，因此 3−x 是 322 −− xx 的因式。 

由長除法得知： 1)3()32( 2 +=−−− xxxx  

→ )1)(3(322 +−=−− xxxx  

所以 322 −− xx 的因式分解為 )1)(3( +− xx  

 

在例題 6.1-4(2)中，我們得到了 )1)(3(322 +−=−− xxxx ， 

322 −− xx 的因式分解為 )1)(3( +− xx 。 

事實上，我們也可以這樣寫： 

)1)(3()1)(3()1)(3(322 −−+−=−−−−=++−−=−− xxxxxxxx  

即 )1)(3( ++−− xx 、 )1)(3( −−−− xx 、 )1)(3( −−+− xx 這些都是 322 −− xx 的因式分解。 

 

【練習】6.1-4 

(1) 3+x 是否為 1272 ++ xx 的因式？如果是，請將 1272 ++ xx 因式分解。 

(2) 5−x 是否為 1522 −− xx 的因式？如果是，請將 1522 −− xx 因式分解。 
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6.1節 習題 

習題 6.1-1 

下列哪些式子是 27x 的因式？ 

(a)7    (b) x7    (c)
2

7

1
x    (d) 37x  

 

習題 6.1-2 

(1) 4−x 是否為 472 2 −− xx 的因式？ 

(2) 12 +x 是否為 32 2 −+ xx 的因式？ 

 

 

習題 6.1-3 

(1) 1272 +− xx 是否為 4−x 的倍式？ 

(2) 12 ++ xx 是否為 1+x 的倍式？ 

 

 

習題 6.1-4 

(1) 7+x 是否為 1492 ++ xx 的因式？如果是，請將 1492 ++ xx 因式分解。 

(2) 2−x 是否為 1032 −+ xx 的因式？如果是，請將 1032 −+ xx 因式分解。 
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6.2 節 提出公因式做因式分解 

 

本節中我們將介紹提出公因式做因式分解的方法，將會使用到過去學過的分配律：

)( CBACABA +=+  

 

公因式即為數個式子中共同的因式。 

 

以前我們學過公因數，例如 31339 = 、 21326 = ，因此 13 是 39 和 26 的公因數。 

 

公因式也是類似的概念，我們來看 12 −x 與 122 ++ xx 兩式： 

因為 )1)(1(12 −+=− xxx 、 )1)(1(122 ++=++ xxxx ，二式都有因式 1+x ，因此 1+x 即為

12 −x 和 122 ++ xx 的公因式。 

 

接著再來看 232 ++ xx 與 122 +− xx 兩式： 

)2)(1(232 ++=++ xxxx 、
22 )1(12 −=+− xxx ，二式沒有共同的因式，因此沒有公因式。 

 

提出公因式做因式分解的方法，舉例如下： 

因式分解 xx 32 + ，我們提出 2x 與 x3 的公因式 x ： 

 xx 32 +  

＝ xxx + 3  

＝ )3( +xx  

得到 xx 32 + 的因式分解為 )3( +xx  
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6.2.1 節 直接提出公因式 

例題 6.2.1-1 

寫出下列各小題中兩多項式的公因式： 

(1) 2x 、 x5           (2) )1(3 +x 、 )1( +xx  

(3) 33x 、 x7     (4) )2)(1( ++ xx 、 )2)(1( +− xx  

詳解： 

 (1) xxx =2 、 xx = 55 ，公因式為 x  

 (2) )1(3 +x 、 )1( +xx 的公因式為 1+x  

 (3) xxxx = 33 3 、 xx = 77 ，公因式為 x  

 (4) )2)(1( ++ xx 、 )2)(1( +− xx 的公因式為 2+x  

 

【練習】6.2.1-1 

寫出下列各小題中兩多項式的公因式： 

(1) 
2)1( +x 、 )1(2 +x    (2) )2)(3( ++ xx 、 )2)(3( +− xx  

 

例題 6.2.1-2 

因式分解下列各式： 

(1) xx 52 +           (2) 33 +x  

(3) xx 73 3 −     (4) xx 55 2 +  

詳解： 

 (1)  xx 52 +  

  ＝ xxx + 5  

  ＝ )5( +xx     (利用分配律，提出 x ) 

  

(2)  33 +x  

  ＝ )1(3 +x     (利用分配律，提出3) 
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 (3)  xx 73 3 −  

  ＝ xxx − 73 2  

  ＝ )73( 2 −xx    (利用分配律，提出 x ) 

 

 (4)  xx 55 2 +  

  ＝ xxx 55 +     

  ＝ )1(5 +xx    (利用分配律，提出 x5 ) 

 

【練習】6.2.1-2 

因式分解下列各式： 

(1) xx 62 2 −     (2) 23 33 xx +  

 

 

例題 6.2.1-3 

因式分解下列各式： 

(1)  )1(3)1( +++ xxx  (2) )3(4)3( +−+ xxx   

詳解： 

 (1)  )1(3)1( +++ xxx  

  ＝ )1)(3( ++ xx    (利用分配律，提出 1+x ) 

 

 (2)  )3(4)3( +−+ xxx  

  ＝ )3)(4( +− xx    (利用分配律，提出 3+x ) 
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【練習】6.2.1-3 

因式分解下列各式： 

(1)  )2(4)2( +++ xxx  (2) )5(7)5(2 −−− xxx   

 

 

 

 

 

 

 

例題 6.2.1-4 

因式分解下列各式： 

(1) +++ )2)(1( xx )2)(1( +− xx  (2) −−+ )5)(32( xx )5)(1( −+ xx  

詳解： 

 (1)  +++ )2)(1( xx )2)(1( +− xx  

  ＝ )]1()1)[(2( −+++ xxx    (利用分配律，提出 2+x ) 

  ＝ ]11)[2( −+++ xxx  

  ＝ xx 2)2( +   

＝ )2(2 +xx    

 

 (2)  −−+ )5)(32( xx )5)(1( −+ xx  

  ＝ )]1()32)[(5( +−+− xxx    (利用分配律，提出 5−x ) 

  ＝ ]132)[5( −−+− xxx  

  ＝ ]2)[5( +− xx   

＝ )2)(5( +− xx    
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【練習】6.2.1-4 

因式分解下列各式： 

(1) +++ )3)(2( xx )3)(2( −+ xx  (2) −−+ )15)(32( xx )15)(23( −+ xx  

 

例題 6.2.1-5 

因式分解下列各式： 

(1) xxx ++ 23           (2) xxx −+ 23 25  

(3) aax 42 +      (4) xax 32 −  

詳解： 

 (1)  xxx ++ 23  

  ＝ xxxxx ++ 12  

  ＝ )1( 2 ++ xxx     (利用分配律，提出 x ) 

 

 (2)  xxx −+ 23 25  

  ＝ xxxxx −+ 125 2  

  ＝ )125( 2 −+ xxx    (利用分配律，提出 x ) 

 

 (3)  aax 42 +  

  ＝ axa + 42  

  ＝ )4( 2 +xa     (利用分配律，提出 a ) 

 

 (4)  xax 32 −  

  ＝ xxax − 3  

  ＝ )3( −axx     (利用分配律，提出 x ) 
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【練習】6.2.1-5 

因式分解下列各式： 

(1) xxx 333 23 +−           (2) xxx 248 23 −+  

(3) bbx 32 −      (4) cxcx −3  

 

 

 

 

 

 

接著我們再看下一種題目，如果有多項式 )5()5( +−+− xxx ，要如何因式分解呢？ 

我們先觀察在 )5( +−x 中提出 )1(− 的情形： 

 5+− x  

 ＝ )5()1()1( −−+− x  (將 x− 寫成 x− )1( ，5寫成 )5()1( −− ) 

 ＝ )]5()[1( −+− x    (將 )1(− 提出到括號外) 

 ＝ )5)(1( −− x     (得到 )5( +−x 有因式 )5( −x ) 

 

因此 )5( −xx 與 )5( +−x 有公因式 )5( −x ，要做因式分解時可以提出 )5( −x 。 

 

因式分解 )5()5( +−+− xxx ： 

 

  )5()5( +−+− xxx  

 = )5)(1()5( −−+− xxx  

 = )5)(1( −− xx  
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利用這種提出 )1(− 找到公因式的方法，我們可以做更多的因式分解題目。  

例如： 

 要因式分解 )1(3)1( +−+− xxx ，我們觀察到 )1( −x 與 )1( +−x 只相差 )1(− 倍。 

 就可以利用提出 )1(− 來因式分解。 

 )1(3)1( +−+− xxx  

 ＝ )1)(1(3)1( −−+− xxx   (在 )1( +−x 中提出 )1(− ) 

 ＝ )1)(3()1( −−+− xxx     

 ＝ )1))(3(( −−+ xx    (提出 )1( −x ) 

 ＝ )1)(3( −− xx     

 

例題 6.2.1-6 

因式分解下列各式： 

(1) )2()2( +−+− xxx           (2) )32(5)32(2 +−−− xxx  

(3) )13()13(5 +−−− xxx     (4) )72(2)72( −−−+ xxx  

詳解： 

 (1)  )2()2( +−+− xxx  

  ＝ )2)(1()2( −−+− xxx    )2)(1(2 −−=+− xx  

  ＝ )2))(1(( −−+ xx     (利用分配律，提出 2−x ) 

  ＝ )2)(1( −− xx     

 

 (2)  )32(5)32(2 +−−− xxx  

  ＝ )32(5)32(2 −+− xxx  )32(5)32(5 −=+−− xx  

  ＝ )32)(52( −+ xx     (利用分配律，提出 32 −x ) 

 

 (3)  )13()13(5 +−−− xxx  

  ＝ )13()13(5 −+− xxx    )13()13( −=+−− xx  

  ＝ )13)(15( −+ xx     (利用分配律，提出 13 −x ) 
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 (4)  )72(2)72( −−−+ xxx  

  ＝ )72(2)72( +++ xxx    )72(2)72(2 +=−−− xx  

  ＝ )72)(2( ++ xx     (利用分配律，提出 72 +x ) 

 

【練習】6.2.1-6 

因式分解下列各式： 

(1) )3(2)3( +−+− xxx           (2) )32(7)32( −−−+ xxx  

 

例題 6.2.1-7 

因式分解下列各式： 

(1) )2(5)2( xxx −+−           (2) )21(4)12(7 xxx −+−  

(3) )21()12(3 xxx −−−     (4) )34(3)43(2 xxx −−−  

詳解： 

 (1)  )2(5)2( xxx −+−  

  ＝ )2(5)2( −−− xxx    )2(5)2(5 −−=− xx  

  ＝ )2)(5( −− xx     (利用分配律，提出 2−x ) 

 

 (2)  )21(4)12(7 xxx −+−  

  ＝ )12(4)12(7 −−− xxx    )12(4)21(4 −−=− xx  

  ＝ )12)(47( −− xx     (利用分配律，提出 12 −x ) 

 

 (3)  )21()12(3 xxx −−−  

  ＝ )12()12(3 −+− xxx    )12()21( −=−− xx  

  ＝ )12)(13( −+ xx     (利用分配律，提出 12 −x ) 

 

 (4)  )34(3)43(2 xxx −−−  

  ＝ )43(3)43(2 −+− xxx    )43(3)34(3 −=−− xx  

  ＝ )43)(32( −+ xx     (利用分配律，提出 43 −x ) 
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【練習】6.2.1-7 

因式分解下列各式： 

(1) )23()32(2 xxx −−−     (2) )76(3)67(6 xxx −+−  

 

 

例題 6.2.1-8 

因式分解下列各式： 

(1) )2(2)2)(3( xxx −+−+        (2) )23)(1()32)(43( xxxx −+−−+  

 

詳解： 

 (1)  )2(2)2)(3( xxx −+−+  

  ＝ )2(2)2)(3( −−−+ xxx   )2(2)2(2 −−=− xx  

  ＝ ]2)3)[(2( −+− xx    (利用分配律，提出 2−x ) 

  ＝ )1)(2( +− xx  

 

 (2)  )23)(1()32)(43( xxxx −+−−+  

  ＝ )32)(1()32)(43( −++−+ xxxx    )32()23( −=−− xx  

  ＝ )32)](1()43[( −+++ xxx      (利用分配律，提出 32 −x ) 

  ＝ )32)(54( −+ xx       

 

【練習】6.2.1-8 

因式分解下列各式： 

(1) )3(4)3)(1( xxx −+−+        (2) )25)(4()52)(12( xxxx −+−−+  
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例題 6.2.1-9 

因式分解下列各式： 

(1) )2(5)2( 2 xx −+−           (2) )1()1(2 xxxx −−−  

(3) )21(2)12(5 2 xxxx −+−     (4) )1()1( 3 xx −−−  

詳解： 

 (1)  )2(5)2( 2 xx −+−  

  ＝ )2(5)2)(2( −−−− xxx    )2(5)2(5 −−=− xx  

  ＝ )2](5)2[( −−− xx     (利用分配律，提出 2−x ) 

  ＝ )2)(7( −− xx       

(2)  )1()1(2 xxxx −−−  

  ＝ )1()1(2 −+− xxxx     )1()1( −=−− xx  

  ＝ )1)(( 2 −+ xxx      (利用分配律，提出 1−x ) 

  ＝ )1)(1( −+ xxx      (利用分配律，提出 x ) 

 

(3)  )21(2)12(5 2 xxxx −+−  

  ＝ )12(2)12(5 2 −−− xxxx    )12()21( −−=− xx  

  ＝ )12)(25( 2 −− xxx     (利用分配律，提出 12 −x ) 

  ＝ )12)(25( −− xxx      (利用分配律，提出 x ) 

 

(4)  )1()1( 3 xx −−−  

  ＝ )1()1()1( 2 −+−− xxx    )1()1( −=−− xx  

  ＝ )1](1)1[( 2 −+− xx     (利用分配律，提出 1−x ) 

  ＝ )1](112[ 2 −++− xxx       

  ＝ )1)(22( 2 −+− xxx       

 

【練習】6.2.1-9 

因式分解下列各式： 

(1) )25()52( 2 xx −+−     (2) )2()2( 3 xx −−−  
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6.2.2節 分組提出公因式 

在某些多項式中，需要先將多項式做適當的分組，再提出公因式來因式分解。 

例如： 

 多項式 bbxaxax +++2 中， 

 我們將前面 axax +2 的部份提出ax ， 

 後面 bbx+ 的部份提出b ，即可進行因式分解。 

 bbxaxax +++2  

 )()( 2 bbxaxax +++=  

 )1()1( +++= xbxax     

 )1)(( ++= xbax  

例題 6.2.2-1 

因式分解下列各式： 

(1) 1+++ xaax           (2) 33 +++ xaax  

(3) bbxaax +++22      

詳解： 

 (1)  1+++ xaax  

  ＝ )1()( +++ xaax     (分組) 

  ＝ )1()1( +++ xxa     (在 aax+ 中提出a ) 

  ＝ )1)(1( ++ xa      (提出 1+x ) 

 (2)  33 +++ xaax  

  ＝ )33()( +++ xaax    (分組) 

  ＝ )1(3)1( +++ xxa    (在 aax+ 中提出a ， 33 +x 中提出3) 

  ＝ )1)(3( ++ xa      (提出 1+x ) 

 (3)  bbxaax +++22  

  ＝ )()22( bbxaax +++    (分組) 

  ＝ )1()1(2 +++ xbxa    (在 aax 22 + 中提出 a2 ， bbx+ 中提出b ) 

  ＝ )1)(2( ++ xba     (提出 1+x ) 
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【練習】6.2.2-1 

因式分解下列各式： 

(1) 22 −+− xaax           (2) bbxaax 33 +++  

 

 

例題 6.2.2-2 

因式分解下列各式： 

(1) axax +++1           (2) bxabax +++ 33       

(3) axax +−−1           (4) abxbax 33 +−−       

詳解： 

 (1)  axax +++1  

  ＝ )1()( +++ xaax     (分組) 

  ＝ )1()1( +++ xxa     (在 aax+ 中提出a ) 

  ＝ )1)(1( ++ xa      (提出 1+x ) 

 

 (2)  bxabax +++ 33  

  ＝ )()33( bbxaax +++    (分組) 

  ＝ )1()1(3 +++ xbxa    (在 aax 33 + 中提出 a3 ， bbx+ 中提出b ) 

  ＝ )1)(3( ++ xba     (提出 1+x ) 
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 (3)  axax +−−1  

  ＝ )1()( +−+ xaax     (分組) 

  ＝ )1()1( +−+ xxa     (在 aax+ 中提出a ) 

  ＝ )1)(1( +− xa      (提出 1+x ) 

 

 (4)  abxbax 33 +−−  

  ＝ )()33( bbxaax +−+    (分組) 

  ＝ )1()1(3 +−+ xbxa    (在 aax 33 + 中提出 a3 ， bbx+ 中提出b ) 

  ＝ )1)(3( +− xba     (提出 1+x ) 

 

【練習】6.2.2-2 

因式分解下列各式： 

(1) axax 22 +−−           (2) bbxaax −−+55       

 

 

 

例題 6.2.2-3 

因式分解下列各式： 

(1) axxax 222 +++           (2) baxbxax 6432 2 −−+       

(3) abbxaxx 222 −+−           (4) abbxaxx −−+2  

 

詳解： 

 (1)  axxax 222 +++  

  ＝ )2()2( 2 +++ xaxax    (分組) 

  ＝ )2()2( +++ xxax    (在 aax +2 中提出ax ) 

  ＝ )2)(1( ++ xax     (提出 2+x ) 
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 (2)  baxbxax 6432 2 −−+  

  ＝ )63()42( 2 bbxaxax −+−   (分組) 

  ＝ )2(3)2(2 −+− xbxax   (在 axax 42 2 − 中提出 ax2 ， bbx 63 − 中提出 b3 ) 

  ＝ )2)(32( −+ xbax     (提出 2−x ) 

 

 (3)  abbxaxx 222 −+−  

  ＝ )22()( 2 abaxbxx +−+   (分組) 

  ＝ )(2)( bxabxx +−+    (在 bxx +2 中提出 x ， abax 22 + 中提出 a2 ) 

  ＝ ))(2( bxax +−     (提出 bx+ ) 

 

 (4)  abbxaxx −−+2  

  ＝ )()( 2 abbxaxx +−+    (分組) 

  ＝ )()( axbaxx +−+    (在 axx +2 中提出 x ， abbx+ 中提出b ) 

  ＝ ))(( axbx +−     (提出 ax+ ) 

 

 

【練習】6.2.2-3 

因式分解下列各式： 

(1) abbxaxx 332 −+−           (2) abbxaxx 222 −−+  
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例題 6.2.2-4 

因式分解下列各式： 

(1) 77 23 +++ xxx           (2) 1553 23 −−+ xxx       

詳解： 

 (1)  77 23 +++ xxx  

  ＝ )7()7( 23 +++ xxx    (分組) 

  ＝ )7()7(2 +++ xxx    (在 23 7xx + 中提出 2x ) 

  ＝ )7)(1( 2 ++ xx     (提出 7+x ) 

 

 (2)  1553 23 −−+ xxx  

  ＝ )155(3 23 +−+ xxx    (分組) 

  ＝ )3(5)3(2 +−+ xxx    (在 23 3xx + 中提出 2x ， 155 +x 中提出5) 

  ＝ )3)(5( 2 +− xx     (提出 3+x ) 

 

【練習】6.2.2-4 

因式分解下列各式： 

(1) 44 23 −+− xxx           (2) 842 23 −−+ xxx       
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例題 6.2.2-5 

因式分解下列各式： 

(1) abbxaxx 222 −+−           (2) abbxaxx −−+2  

 

詳解： 

 (1)  abbxaxx 222 −+−  

  ＝ )2()2( 2 abbxaxx −+−   (分組) 

  ＝ )2()2( axbaxx −+−    (在 axx 22 − 中提出 x ， abbx 2− 中提出b ) 

  ＝ )2)(( axbx −+     (提出 ax 2− ) 

 

 (2)  abbxaxx −−+2  

  ＝ )()( 2 abbxaxx +−+    (分組) 

  ＝ )()( axbaxx +−+    (在 axx +2 中提出 x ， abbx+ 中提出b ) 

  ＝ ))(( axbx +−     (提出 ax + ) 

 

【練習】6.2.2-5 

因式分解下列各式： 

(1) abbxaxx 6232 +++           (2) abbxaxx −−+ 33 2  
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例題 6.2.2-6 

因式分解下列各式： 

(1) 332 −+− xxyyx           (2) 632 +++ xyxy  

 

詳解： 

 (1)  332 −+− xxyyx  

  ＝ )33()( 2 −+− xxyyx    (分組) 

  ＝ )1(3)1( −+− xxxy    (在 xyyx −2
中提出 xy， 33 −x 中提出3) 

  ＝ )1)(3( −+ xxy     (提出 1−x ) 

 

 (2)  632 +++ xyxy  

  ＝ )63()2( +++ xyxy    (分組) 

  ＝ )2(3)2( +++ xxy    (在 yxy 2+ 中提出 y ， 63 +x 中提出3) 

  ＝ )2)(3( ++ xy     (提出 2+x ) 

 

 

【練習】6.2.2-6 

因式分解下列各式： 

(1) 482 2 −+− xxyyx           (2) yxyxx 9332 +++  
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例題 6.2.2-7(拆項分組) 

因式分解下列各式： 

(1) 385 2 ++ xx           (2) 1073 2 −− xx  

詳解： 

 這類題型乍看之下無法分組，但若我們將其中一項拆開，則可進行分組。 

 (1)  385 2 ++ xx  

  ＝ 3)35(5 2 +++ xxx    (將 8x 拆成 5x+3x) 

  ＝ )33()55( 2 +++ xxx    (分組) 

  ＝ )1(3)1(5 +++ xxx     

  ＝ )1)(35( ++ xx     (提出 1+x ) 

 

 (2)  1073 2 −− xx  

  ＝ )10()7(3 2 −+−+ xx      

  ＝ )10()103(3 2 −+−+ xxx   (將－7x 拆成 3x－10x) 

  ＝ )1010()33( 2 −−++ xxx   (分組) 

  ＝ )1)(10()1(3 +−++ xxx     

  ＝ )1(10)1(3 +−+ xxx     

  ＝ )1)(103( +− xx     (提出 1+x ) 

 

【練習】6.2.2-7 

因式分解下列各式： 

(1) 232 ++ xx           (2) 134 2 −+ xx  
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6.2節 習題 

習題 6.2-1 

寫出下列各小題中兩多項式的公因式： 

(1) 3x 、 x2           (2) )2(6 −x 、 )2( −xx  

(3) 25x 、 x6     (4) )7)(3( ++ xx 、 )2)(3( −+ xx  

 

習題 6.2-2 

因式分解下列各式： 

(1) xx 47 2 +          (2) 66 +x  

(3) xx 52 4 −     (4) xx 66 2 +  

 

 

習題 6.2-3 

因式分解下列各式： 

(1) )2(5)2( +++ xxx  (2) )3(5)3( −−− xxx   

 

 

習題 6.2-4 

因式分解下列各式： 

(1) )7)(1()7)(1( +++−+ xxxx  (2) )2)(6()2)(35( −+−−− xxxx  
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習題 6.2-5 

因式分解下列各式： 

(1) xxx +− 23           (2) xxx 276 23 −−  

(3) aax 4+      (4) xax 72 +  

 

 

 

習題 6.2-6 

因式分解下列各式： 

(1) )1(3)1( 2 xx −+−           (2) )2(5)2(3 +−−− xxx  

(3) )12(5)12(6 +−−− xxx     (4) )27(2)27( −−−+ xxx  

 

 

 

習題 6.2-7 

因式分解下列各式： 

(1) )3(4)3( xxx −+−           (2) )21(5)12(3 xxx −+−  

(3) )51()15(4 xxx −−−     (4) )31(2)13(9 xxx −+−  

 

 

習題 6.2-8 

因式分解下列各式： 

(1) )3(3)3)(5( −+−+ xxx        (2) )32)(23()5)(23( +++−+ xxxx  
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習題 6.2-9 

因式分解下列各式： 

(1) )2(7)2( 2 xx −+−           (2) )2(3)2( 2 xx −−−  

(3) )7(3)7( xxx −+−     (4) )3()3( 3 xx −−−  

 

 

 

習題 6.2-10 

因式分解下列各式： 

(1) 1+−− xaax           (2) 22 +++ xbbx  

(3) 133 +++ xaax      

 

 

 

 

習題 6.2-11 

因式分解下列各式： 

(1) 133 +++ axax           (2) bbxaax +++       

(3) 22 +++ xbbx           (4) bbxaax +−−       
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習題 6.2-12 

因式分解下列各式： 

(1) 6232 +++ xaxax           (2) bbxaxax 552 −+−       

(3) 6232 −+− xbxbx           (4) abbxaxx +++2
 

 

 

 

 

習題 6.2-13 

因式分解下列各式： 

(1) 99 23 +++ xxx           (2) 1863 23 +−− xxx       

 

 

 

習題 6.2-14 

因式分解下列各式： 

(1) abbxaxx 4222 +++           (2) abbxaxx −+−2
 

 

 

 

習題 6.2-15 

因式分解下列各式： 

(1) 12 −−+ yxyxy           (2) 1025 −+− yxxy  
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6.3 節  利用乘法公式做因式分解 

在本節中，我們將利用前章學過的乘法公式，來做因式分解。 

例如我們想分解 92 −x ，可以把 9 寫成 23 ， 

如此即可代入平方差公式 ))((22 bababa −+=−  

92 −x  

22 3−= x  

)3)(3( −+= xx   (把 x 當作 a ，把 3 當作 b) 

 

利用乘法公式做因式分解，常用的乘法公式如下： 

1. 平方差： ))((22 bababa −+=−  

2. 和平方：
222 2)( bababa ++=+   

3. 差平方：
222 2)( bababa +−=−  

4. 立方和： ))(( 2233 babababa +−+=+  

5. 立方差： ))(( 2233 babababa ++−=−  
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6.3.1節 利用平方差公式做因式分解 

平方差公式： ))((22 bababa −+=−  

例題 6.3.1-1 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 42 −x            (2) 492 −x  

(3) 1002 −x            (4) 2252 −x  

 

詳解： 

 (1)  42 −x  

  ＝ 22 2−x      

  ＝ )2)(2( −+ xx    (利用平方差公式) 

 

 (2)  492 −x  

  ＝ 22 7−x      

  ＝ )7)(7( −+ xx    (利用平方差公式) 

 

 (3)  1002 −x  

  ＝ 22 10−x      

  ＝ )100)(100( −+ xx   (利用平方差公式) 

 

 (4)  2252 −x  

  ＝ 22 15−x      

  ＝ )15)(15( −+ xx    (利用平方差公式) 
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【練習】6.3.1-1 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 92 −x            (2) 1212 −x  

 

例題 6.3.1-2 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 44 2 −x            (2) 259 2 −x  

(3) 10049 2 −x          (4) 1625 2 −x  

 

詳解： 

 (1)  44 2 −x  

  ＝ 
22 2)2( −x      

  ＝ )22)(22( −+ xx    (利用平方差公式) 

 

 (2)  259 2 −x  

  ＝ 
22 5)3( −x      

  ＝ )53)(53( −+ xx    (利用平方差公式) 

 

 (3)  10049 2 −x  

  ＝ 
22 10)7( −x      

  ＝ )107)(107( −+ xx   (利用平方差公式) 

 

 (4)  1625 2 −x   

  ＝ 
22 4)5( −x      

  ＝ )45)(45( −+ xx    (利用平方差公式) 
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【練習】6.3.1-2 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 814 2 −x            (2) 649 2 −x  

 

例題 6.3.1-3 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 22 ax −            (2) 22 4ax −  

(3) 22 94 bx −          (4) 22 4916 bx −  

 

詳解： 

 (1)  22 ax −      

  ＝ ))(( axax −+    (利用平方差公式) 

 

 (2)  22 4ax −  

  ＝ 
22 )2( ax −      

  ＝ )2)(2( axax −+    (利用平方差公式) 

 

 (3)  22 94 bx −  

  ＝ 
22 )3()2( bx −      

  ＝ )32)(32( bxbx −+    (利用平方差公式) 

 

 (4)  22 4916 bx −   

  ＝ 
22 )7()4( bx −      

  ＝ )74)(74( bxbx −+   (利用平方差公式) 
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【練習】6.3.1-3 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 22 4cx −            (2) 122 −xa  

 

 

例題 6.3.1-4 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 4)1( 2 −+x          (2) 
22 )1()1( −−+ xx  

(3) 
22 )2()( −−+ aax         (4) 

22 )1(4 +− xx  

 

詳解： 

 (1)  4)1( 2 −+x      

  ＝ 
22 2)1( −+x      

  ＝ ]2)1][(2)1[( −+++ xx     (利用平方差公式) 

  ＝ )1)(3( −+ xx      

 

 (2)  
22 )1()1( −−+ xx  

  ＝ )]1()1)][(1()1[( −−+−++ xxxx   (利用平方差公式) 

  ＝ )2)(2( x      

  ＝ x4      

 

 (3)  
22 )2()( −−+ aax  

  ＝ )]2())][(2()[( −−+−++ aaxaax   (利用平方差公式)    

  ＝ )2)(22( +−+ xax     
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 (4)  
22 )1(4 +− xx   

  ＝ 
22 )]1(2[ +− xx      

  ＝ )]1(2)][1(2[ +−++ xxxx   (利用平方差公式) 

  ＝ )2)(23( −−+ xx     

  ＝ )2)(23( ++− xx     

 

【練習】6.3.1-4 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 )2()1( +−+ xx         (2) 

22 )3(9 +− xx  

 

 

例題 6.3.1-5 

因式分解下列各式： 

(1) 814 −x         (2) 4)1( 22 −+x  

(3) 
32 49 xxy −         (4) )1(9)1(4 2 −−− yyx  

詳解： 

 (1)  814 −x      

  ＝ 
222 9)( −x  

  ＝ )9)(9( 22 −+ xx        (利用平方差公式)    

  ＝ )3)(9( 222 −+ xx  

  ＝ )3)(3)(9( 2 −++ xxx       (利用平方差公式) 

   

 (2)  4)1( 22 −+x      

  ＝ 
222 2)1( −+x  

  ＝ ]2)1][(2)1[( 22 −+++ xx      (利用平方差公式)  

  ＝ ]1][3[ 22 −+ xx  

  ＝ )1)(3( 222 −+ xx  

  ＝ )1)(1)(3( 2 −++ xxx       (利用平方差公式) 
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 (3)  
32 49 xxy −      

  ＝ )49( 22 xyx −        (提出 x) 

  ＝ ])2()3[( 22 xyx −            

  ＝ )23)(23( xyxyx −+       (利用平方差公式) 

   

 (4)  )1(9)1(4 2 −−− yyx      

  ＝ )94)(1( 2 −− xy        (提出 1−y ) 

  ＝ ]3)2)[(1( 22 −− xy         

  ＝ )32)(32)(1( −+− xxy      (利用平方差公式) 

 

【練習】6.3.1-5 

因式分解下列各式： 

(1) 646 −x          (1) )2(4)2(9 2 +−+ yyx  
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6.3.2節 利用和的平方公式做因式分解 

和的平方公式：
222 )(2 bababa +=++  

例題 6.3.2-1 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 122 ++ xx          (2) 442 ++ xx  

(3) 25102 ++ xx         (4) 64162 ++ xx  

 

詳解： 

 (1)  122 ++ xx      

  ＝ 22 112 ++ xx  

  ＝ 
2)1( +x         (利用和的平方公式)    

  

 (2)  442 ++ xx      

  ＝ 22 222 ++ xx  

  ＝ 
2)2( +x         (利用和的平方公式)   

   

 (3)  25102 ++ xx      

  ＝ 22 552 ++ xx  

  ＝ 
2)5( +x         (利用和的平方公式)  

    

 (4)  64162 ++ xx      

  ＝ 22 882 ++ xx  

  ＝ 
2)8( +x         (利用和的平方公式)     
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【練習】6.3.2-1 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 962 ++ xx          (2) 49142 ++ xx  

 

 

例題 6.3.2-2 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 144 2 ++ xx         (2) 4129 2 ++ xx  

(3) 164025 2 ++ xx         (4) 495616 2 ++ xx  

 

詳解： 

 (1)  144 2 ++ xx      

  ＝ 
22 1212)2( ++ xx  

  ＝ 
2)12( +x         (利用和的平方公式)   

  

 (2)  4129 2 ++ xx      

  ＝ 
22 2332)3( ++ xx  

  ＝ 
2)23( +x         (利用和的平方公式)  

   

 (3)  164025 2 ++ xx      

  ＝ 
22 4542)5( ++ xx  

  ＝ 
2)45( +x         (利用和的平方公式)  

   

 (4)  495616 2 ++ xx        

  ＝ 
22 7472)4( ++ xx  

＝ 
2)74( +x         (利用和的平方公式)    
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【練習】6.3.2-2 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 484 2 ++ xx         (2) 16249 2 ++ xx  

 

 

例題 6.3.2-3 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
4

12 ++ xx         (2) 
9

1

3

1

4

1 2 ++ xx  

(3) 09.06.02 ++ xx         (4) 81.09.025.0 2 ++ xx  

詳解： 

 (1)  
4

12 ++ xx      

  ＝ 
22 )

2

1
(

2

1
2 ++ xx  

  ＝ 
2)

2

1
( +x          (利用和的平方公式)   

  

 (2)  
9

1

3

1

4

1 2 ++ xx      

  ＝ 
22 )

3

1
(

2

1

3

1
2)

2

1
( ++ xx  

  ＝ 
2)

3

1

2

1
( +x         (利用和的平方公式)  

   

 (3)  09.06.02 ++ xx      

  ＝ 
22 )3.0(3.02 ++ xx  

  ＝ 
2)3.0( +x         (利用和的平方公式)  
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(4)  81.09.025.0 2 ++ xx        

  ＝ 
22 )9.0(5.09.02)5.0( ++ xx  

 ＝ 
2)9.05.0( +x  (利用和的平方公式)   

 

【練習】6.3.2-3 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
25

1

5

22 ++ xx         (2) 16.08.02 ++ xx  

 

 

例題 6.3.2-4 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 2 yxyx ++        (2) 

22 9124 yxyx ++  

詳解： 

 (1)  
22 2 yxyx ++      

  ＝ 
22 2 yyxx ++  

  ＝ 
2)( yx +          (利用和的平方公式)    

 

 (2)  
22 9124 yxyx ++      

  ＝ 
22 )3(322)2( yyxx ++  

  ＝ 
2)32( yx +         (利用和的平方公式)  
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【練習】6.3.2-4 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 44 yxyx ++        (2) 

22 254016 yxyx ++  

 

 

例題 6.3.2-5 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 1)1(2)1( 2 ++++ xx         (2) 9)2(6)2( 2 ++++ xx  

(3) 
22 )1(4)1(4 −+−+ yyxx         (4) 1)(2)( 2 ++++ baba  

(5) 
22 )12()12)(1(2)1( −+−+++ xxxx    (6) 

22 )1(16)1)(12(8)12( −+−+++ xxxx  

(7) 33122 ++++ xxx     (8) 
22 44 yxx −++  

詳解： 

 (1)  1)1(2)1( 2 ++++ xx      

  ＝ 
22 11)1(2)1( ++++ xx  

  ＝ 
2]1)1[( ++x         (利用和的平方公式)    

  ＝ 
2)2( +x   

 

 (2)  9)2(6)2( 2 ++++ xx      

  ＝ 
22 33)2(2)2( ++++ xx  

  ＝ 
2]3)2[( ++x         (利用和的平方公式)  

  ＝ 
2)5( +x  

 

 (3)  
22 )1(4)1(4 −+−+ yyxx      

  ＝ 
22 )]1(2[)1(22 −+−+ yyxx  

  ＝ 
2)]1(2[ −+ yx        (利用和的平方公式)  

  ＝ 
2)22( −+ yx  
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 (4)  1)(2)( 2 ++++ baba      

  ＝ 
22 11)(2)( ++++ baba  

  ＝ 
2]1)[( ++ ba         (利用和的平方公式)  

  ＝ 
2)1( ++ ba  

 

 (5)  
22 )12()12)(1(2)1( −+−+++ xxxx      

  ＝ 
22 )12()12()1(2)1( −+−+++ xxxx  

  ＝ 
2)]12()1[( −++ xx       (利用和的平方公式)  

  ＝ 
2)3( x  

 

 (6)  
22 )1(16)1)(12(8)12( −+−+++ xxxx      

  ＝ 
222 )]1(4[)1(4)12(2)12( −+−+++ xxxx  

  ＝ 
2)]1(4)12[( −++ xx       (利用和的平方公式)  

  ＝ 
2]4412[ −++ xx  

  ＝ 
2)36( −x  

 

 (7)  33122 ++++ xxx      

  ＝ )33()12( 2 ++++ xxx      (分組) 

＝ )33()1( 2 +++ xx       (第一組利用和的平方公式) 

＝ )1(3)1( 2 +++ xx        (第二組提出 3) 

＝ ]3)1)[(1( +++ xx       (提出 1+x ) 

  ＝ )4)(1( ++ xx           

 

 (8)  
22 44 yxx −++      

  ＝ 
22 )44( yxx −++       (分組) 

  ＝ 
22)2( yx −+         (利用和的平方公式)    

  ＝ ])2][()2[( yxyx −+++      (利用平方差公式) 

  ＝ )2)(2( +−++ yxyx  
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【練習】6.3.2-5 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 1)2(2)2( 2 ++++ xx    (2) 
22 )1(9)1)(1(6)1( −+−+++ xxxx  
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6.3.3節 利用差的平方公式做因式分解 

差的平方公式：
222 )(2 bababa −=+−  

例題 6.3.3-1 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 122 +− xx          (2) 962 +− xx  

(3) 1682 +− xx         (4) 81182 +− xx  

 

詳解： 

 (1)  122 +− xx      

  ＝ 22 112 +− xx  

  ＝ 
2)1( −x         (利用差的平方公式)    

  

 (2)  962 +− xx      

  ＝ 22 332 +− xx  

  ＝ 
2)3( −x         (利用差的平方公式)   

   

 (3)  1682 +− xx      

  ＝ 22 442 +− xx  

  ＝ 
2)4( −x         (利用差的平方公式)  

    

 (4)  81182 +− xx      

  ＝ 22 992 +− xx  

  ＝ 
2)9( −x         (利用差的平方公式)     
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【練習】6.3.3-1 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 25102 +− xx        (2) 49142 +− xx  

 

 

例題 6.3.3-2 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 144 2 +− xx         (2) 92416 2 +− xx  

(3) 4129 2 +− xx         (4) 164025 2 +− xx  

 

詳解： 

 (1)  144 2 +− xx      

  ＝ 
22 1212)2( +− xx  

  ＝ 
2)12( −x         (利用差的平方公式)   

  

 (2)  92416 2 +− xx      

  ＝ 
22 3432)4( +− xx  

  ＝ 
2)34( −x         (利用差的平方公式)  

   

 (3)  4129 2 +− xx      

  ＝ 
22 2322)3( +− xx  

  ＝ 
2)23( −x         (利用差的平方公式)  

   

 (4)  164025 2 +− xx        

  ＝ 
22 4542)5( +− xx  

＝ 
2)45( −x         (利用差的平方公式)   
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【練習】6.3.3-2 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 25309 2 +− xx         (2) 42849 2 +− xx  

 

例題 6.3.3-3 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
4

12 +− xx         (2) 
25

1

15

2

9

1 2 +− xx  

(3) 25.02 +− xx         (4) 64.08.025.0 2 +− xx  

詳解： 

 (1)  
4

12 +− xx      

  ＝ 
22 )

2

1
(

2

1
2 +− xx  

  ＝ 
2)

2

1
( −x          (利用差的平方公式)   

  

 (2)  
25

1

15

2

9

1 2 +− xx      

  ＝ 
22 )

5

1
(

3

1

5

1
2)

3

1
( +− xx  

  ＝ 
2)

5

1

3

1
( −x         (利用差的平方公式)    

 (3)  25.02 +− xx      

  ＝ 
22 )5.0(5.02 +− xx  

  ＝ 
2)5.0( −x         (利用差的平方公式)  

   

 (4)  64.08.025.0 2 +− xx        

  ＝ 
22 )8.0(5.08.02)5.0( +− xx  

 ＝ 
2)8.05.0( −x  (利用差的平方公式)   
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【練習】6.3.3-3 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
25

1

5

22 +− xx         (2) 16.08.02 +− xx  

 

例題 6.3.3-4 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 2 yxyx +−        (2) 

22 25309 yxyx +−  

詳解： 

 (1)  
22 2 yxyx +−      

  ＝ 
22 2 yyxx +−  

  ＝ 
2)( yx −          (利用差的平方公式)    

 

 (2)  
22 25309 yxyx +−      

  ＝ 
22 )5(532)3( yyxx +−  

  ＝ 
2)53( yx −         (利用差的平方公式)  

 

【練習】6.3.3-4 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 96 yxyx +−        (2) 

22 4129 yxyx +−  
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例題 6.3.3-5 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 1)1(2)1( 2 ++−+ xx         (2) 4)1(4)1( 2 +−−− xx  

(3) 
22 )2(9)2(6 −+−− yyxx         (4) 25)(10)( 2 ++−+ baba  

(5) 
22 )3()3)(12(2)12( −+−+−+ xxxx    (6) 

22 )2(16)2)(1(8)1( −+−+−+ xxxx  

(7) yxyxx 77122 +−+−   (8) 
22 496 yxx −+−  

詳解： 

 (1)  1)1(2)1( 2 ++−+ xx      

  ＝ 
22 11)1(2)1( ++−+ xx  

  ＝ 
2]1)1[( −+x         (利用差的平方公式)    

  ＝ 2x   

 (2)  4)1(4)1( 2 +−−− xx      

  ＝ 
22 22)1(2)1( +−−− xx  

  ＝ 
2]2)1[( −−x         (利用差的平方公式)  

  ＝ 
2)3( −x  

 

 (3)  
22 )2(9)2(6 −+−− yyxx      

  ＝ 
22 )]2(3[)2(32 −+−− yyxx  

  ＝ 
2)]2(3[ −− yx        (利用差的平方公式)  

  ＝ 
2)63( +− yx  

 

 (4)  25)(10)( 2 ++−+ baba      

  ＝ 
22 55)(2)( ++−+ baba  

  ＝ 
2]5)[( −+ba         (利用差的平方公式)  

  ＝ 
2)5( −+ ba  
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(5)  
22 )3()3)(12(2)12( −+−+−+ xxxx      

  ＝ 
22 )3()3()12(2)12( −+−+−+ xxxx  

  ＝ 
2)]3()12[( −−+ xx       (利用差的平方公式)  

  ＝ 
2]312[ +−+ xx  

  ＝ 
2)4( +x  

 

 (6)  
22 )2(16)2)(1(8)1( −+−+−+ xxxx      

  ＝ 
222 )]2(4[)2(4)1(2)1( −+−+−+ xxxx  

  ＝ 
2)]2(4)1[( −−+ xx       (利用差的平方公式)  

  ＝ 
2]841[ +−+ xx  

  ＝ 
2)93( +− x  

 

 (7)  yxyxx 77122 +−+−      

  ＝ )77()12( 2 yxyxx −−+−      (分組) 

  ＝ )77()1( 2 yxyx −−−       (第一組利用差的平方公式) 

   ＝ )1(7)1( 2 −−− xyx      (第二組提出 y7 )   

  ＝ ]7)1)[(1( yxx −−−       (提出 1−x )    

  ＝ )17)(1( −−− yxx      

 

 (8)  
22 496 yxx −+−      

  ＝ 
22 )2()96( yxx −+−       (分組) 

  ＝ 
22 )2()3( yx −−        (利用差的平方公式)    

  ＝ ]2)3][(2)3[( yxyx −−+−     (利用平方差公式) 

  ＝ )32)(32( −−−+ yxyx   

 

【練習】6.3.3-5 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 1)5(2)5( 2 ++−+ xx    (2) 
22 )1(9)1)(1(6)1( −+−+−+ xxxx  
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6.3.4節 利用乘法立方公式做因式分解 
 

本節使用的乘法公式如下： 

立方和： ))(( 2233 babababa +−+=+  

立方差： ))(( 2233 babababa ++−=−  

例題 6.3.4-1 

利用立方和公式因式分解下列各式： 

(1) 83 +x   (2) 643 +x  

(3) 18 3 +x   (4) 127 3 +x  

詳解： 

 (1)  83 +x      

  ＝ 
33 )2(+x  

  ＝ )22)(2( 22 +−+ xxx      (利用立方和公式)   

  ＝ )42)(2( 2 +−+ xxx       

 

 (2)  643 +x      

  ＝ 
33 )4(+x  

  ＝ )44)(4( 22 +−+ xxx      (利用立方和公式)   

  ＝ )164)(4( 2 +−+ xxx       

 

 (3)  18 3 +x      

  ＝ 
33 1)2( +x  

  ＝ )112)2)((12( 2 +−+ xxx      (利用立方和公式)   

  ＝ )124)(12( 2 +−+ xxx         

 

 (4)  127 3 +x      

  ＝ 
33 1)3( +x  

  ＝ )113)3)((13( 2 +−+ xxx      (利用立方和公式)   

  ＝ )139)(13( 2 +−+ xxx          
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【練習】6.3.4-1 

利用立方和公式因式分解下列各式： 

(1) 273 +x   (2) 1125 3 +x  

 

例題 6.3.4-2 

利用立方和公式因式分解下列各式： 

(1) 278 3 +x   (2) 6427 3 +x  

(3) 336 bxa +   (4) 
33 )1()1( −++ yx  

詳解： 

 (1)  278 3 +x      

  ＝ 
33 )3()2( +x  

  ＝ )332)2)((32( 22 +−+ xxx      (利用立方和公式)   

  ＝ )964)(32( 2 +−+ xxx          

 

 (2)  6427 3 +x      

  ＝ 
33 )4()3( +x  

  ＝ )443)3)((43( 22 +−+ xxx      (利用立方和公式)   

  ＝ )16129)(43( 2 +−+ xxx          

 

 (3)  336 bxa +      

  ＝ 
332 )()( bxa +  

  ＝ )))((( 22222 bbxaxabxa +−+     (利用立方和公式)   

  ＝ ))(( 22242 bbxaxabxa +−+          

  

 (4)  
33 )1()1( −++ yx      

  ＝ ])1()1)(1()1)][(1()1[( 22 −+−+−+−++ yyxxyx  (利用立方和公式) 

  ＝ )]12()1()12)[(( 22 +−+−+−−+++ yyyxxyxxyx         

  ＝ ]12112)[( 22 +−++−+−+++ yyyxxyxxyx         

  ＝ )333)(( 22 +−++−+ yxyxyxyx         
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【練習】6.3.4-2 

利用立方和公式因式分解下列各式： 

(1) 827 3 +x   (2) 64125 3 +x  

 

例題 6.3.4-3 

利用立方差公式因式分解下列各式： 

(1) 83 −x   (2) 643 −x  

(3) 18 3 −x   (4) 127 3 −x  

詳解： 

 (1)  83 −x      

  ＝ 
33 )2(−x  

  ＝ )22)(2( 22 ++− xxx       (利用立方差公式)   

  ＝ )42)(2( 2 ++− xxx       

 

 (2)  643 −x      

  ＝ 
33 )4(−x  

  ＝ )44)(4( 22 ++− xxx       (利用立方差公式)   

  ＝ )164)(4( 2 ++− xxx       

 

 (3)  18 3 −x      

  ＝ 
33 1)2( −x  

  ＝ )112)2)((12( 2 ++− xxx       (利用立方差公式)   

  ＝ )124)(12( 2 ++− xxx         

 

 (4)  127 3 −x      

  ＝ 
33 1)3( −x  

  ＝ )113)3)((13( 2 ++− xxx       (利用立方差公式)   

  ＝ )139)(13( 2 ++− xxx          
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【練習】6.3.4-3 

利用立方差公式因式分解下列各式： 

(1) 273 −x   (2) 1125 3 −x  

 

例題 6.3.4-4 

利用立方差公式因式分解下列各式： 

(1) 278 3 −x   (2) 6427 3 −x  

(3) 363 bax −   (4) 
33)1( yx −−  

詳解： 

 (1)  278 3 −x      

  ＝ 
33 )3()2( −x  

  ＝ )332)2)((32( 22 ++− xxx      (利用立方差公式)   

  ＝ )964)(32( 2 ++− xxx          

 

 (2)  6427 3 −x      

  ＝ 
33 )4()3( −x  

  ＝ )443)3)((43( 22 ++− xxx      (利用立方差公式)   

  ＝ )16129)(43( 2 ++− xxx          

 

 (3)  363 bax −      

  ＝ 
323 )()( bax −  

  ＝ ))()(( 22222 babaxxbax ++−     (利用立方差公式)   

  ＝ ))(( 24222 babxaxbax ++−          

  

 (4)  
33)1( yx −−      

  ＝ ])1()1][()1[( 22 yyxxyx +−+−−−     (利用立方差公式) 

  ＝ )12)(1( 22 yyxyxxyx +−++−−−   

  ＝ )12)(1( 22 +−+−+−− yxyxyxyx   
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【練習】6.3.4-4 

利用立方和公式因式分解下列各式： 

(1) 827 3 −x   (2) 64125 3 −x  
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6.3節 習題 

習題 6.3-1 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 252 −x            (2) 162 −x  

(3) 362 −x            (4) 1442 −x  

 

 

 

習題 6.3-2 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 936 2 −x            (2) 164 2 −x  

(3) 4925 2 −x          (4) 49 2 −x  

 

 

 

習題 6.3-3 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 49 yx −           (2) 22 425 xa −  

(3) 
22 436 yx −          (4) 22 2549 ba −  
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習題 6.3-4 

利用平方差公式因式分解下列各式： 

(1) 4)3( 2 −+x          (2) 
22 )2()2( −−+ xx  

(3) 
22 )()2( axax +−+         (4) 

22 )2(9 +− xx  

 

 

 

 

習題 6.3-5 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 1682 ++ xx         (2) 36122 ++ xx  

(3) 81182 ++ xx         (4) 100202 ++ xx  

 

 

 

 

習題 6.3-6 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 169 2 ++ xx         (2) 42025 2 ++ xx  

(3) 49429 2 ++ xx         (4) 25204 2 ++ xx  
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習題 6.3-7 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
9

1

3

22 ++ xx         (2) 
9

1

6

1

16

1 2 ++ xx  

(3) 25.02 ++ xx         (4) 01.006.009.0 2 ++ xx  

 

 

 

習題 6.3-8 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 44 yxyx ++        (2) 

22 42025 yxyx ++  

 

 

習題 6.3-9 

利用和的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 1)3(2)3( 2 ++++ xx         (2) 16)5(8)5( 2 ++++ xx  

(3) 
22 )1(9)1(6 −+−+ yyxx         (4) 4)(4)( 2 ++++ yxyx  

(5) 
22 )1()1)(23(2)23( ++++++ xxxx    (6) 

22 )12(9)12)(25(6)25( ++++++ xxxx  
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習題 6.3-10 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 442 +− xx          (2) 36122 +− xx  

(3) 64162 +− xx         (4) 100202 +− xx  

 

 

 

習題 6.3-11 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 25309 2 +− xx        (2) 42436 2 +− xx  

(3) 42025 2 +− xx         (4) 42849 2 +− xx  

 

 

 

 

習題 6.3-12 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
9

1

3

22 +− xx         (2) 
9

1

6

1

16

1 2 +− xx  

(3) 09.06.02 +− xx         (4) 81.09.025.0 2 +− xx  
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習題 6.3-13 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 
22 44 yxyx +−        (2) 

22 816 yxyx +−  

 

習題 6.3-14 

利用差的平方公式因式分解下列各式： 

(1) 4)2(4)2( 2 ++−+ xx         (2) 9)3(6)3( 2 +−−− xx  

(3) 
22 )3(4)3(4 +++− yyxx         (4) 16)2(8)2( 2 ++−+ yxyx  

(5) 
22 )4()4)(13(2)13( −+−−−− xxxx    (6) 

22 )1(9)1)(1(6)1( ++++−+ yyxx  

 

 

 

 

習題 6.3-15 

因式分解下列各式： 

(1) 164 −x         (2) 9)3( 22 −+x  

(3) 
224 yxx −         (4) )12(4)12(2 +−+ yyx  

 

 

 

習題 6.3-16 

因式分解下列各式： 

(1) 62962 ++++ xxx         (2) yxyxx 2442 −++−  

(3) 
22 2510 yxx −++         (4) 

22 94914 yxx −+−  
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習題 6.3-17 

因式分解下列各式： 

(1) 83 +x         (2) 864 3 +x  

(3) 
33)2( yx −−         (4) 

33 )2()2( +++ yx  
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6.4 節  利用十字交乘法做因式分解 

在本節中，我們將介紹十字交乘法來做因式分解。 

我們先看看以下的例子，觀察一元一次式相乘所得的積，各項是如何組成： 

(1)  )4)(3( ++ xx  

 43]1341[2 +++= xx  

 1272 ++= xx  

(2)  )4)(3( −− xx  

 )4()3(]1)3()4(1[2 −−+−+−+= xx  

 1272 +−= xx  

(3)  )1)(12( −+ xx  

 )1(1]11)1(2[)12( 2 −++−+= xx  

 12 2 −−= xx  

(4)  )13)(2( −+ xx  

 )1(2]32)1(1[)31( 2 −++−+= xx  

 253 2 −+= xx  

(5)  )23)(12( +− xx  

 2)1(]3)1(22[)32( 2 −+−++= xx  

 26 2 −+= xx  

(6)  )4)(3( −+ xx  

 )4(3]13)4(1[)11( 2 −++−+= xx  

 122 −−= xx  
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以(6)為例： 

兩個一元一次式 )3( +x 和 )4( −x 相乘時， 

其積的二次項為原式的 x 項和 x 項相乘的乘積； 

常數項為3和 )4(− 的乘積； 

一次項為原式的一次項與常數項交叉相乘再求和，也就是 xx +− 3)4( 。 

 

用下圖表示： 

   x    3  

2x          12−  

   x    4−  

────────────────── 

xx −=+− )34(   ←此處為乘積中的 x 項 

反過來說，如果現在有一元二次式 652 ++ xx ，我們想拆成二個一元一次式相乘。 

因為 652 ++ xx 的二次項係數是 1，所以二個一元一次式的 x 項係數乘積為 1； 

652 ++ xx 的常數項係數是 6，所以二個一元一次式的常數項係數乘積為 6； 

652 ++ xx 的一次項係數是 5，所以二個一元一次式的一次項與常數項係數交叉相

乘求和為 5； 

 

設 652 ++ xx 可分解為 ))(( bxax ++ ，我們可用下圖表示 

   x    a  

2x          6  

   x    b  

────────────────── 

xxab 5)( =+    
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由於 a 和b 的乘積是 6，6 化成兩整數相乘有 4 種組合： 

 )3()2()6()1(32616 −−=−−===  

我們將這 4 種情形都寫下來： 

(1) 

    x    1  

2x          6  

    x    6  

────────────────── 

xx 7)16( =+   一次項係數變成 x7 ，不合 

 

(2) 

    x    2  

2x          6  

    x    3  

────────────────── 

xx 5)23( =+   一次項係數為 x5 ，與原式相同 

 

(3) 

    x    1−  

2x          6  

    x    6−  

────────────────── 

xx 7)16( −=−−   一次項係數變成 x7− ，不合 
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(4) 

    x    2−  

2x          6  

    x    3−  

────────────────── 

xx 5)23( −=−−   一次項係數變成 x5− ，不合 

符合的情形是(2)，也就是 2=a 、 3=b   (與 3=a 、 2=b 同義) 

可得 )3)(2(652 ++=++ xxxx  

上面分解的方法即為十字交乘法。
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各位一定要對這類運算很熟悉，才能學習這一節。 

1. 二次項係數為 1 的多項式 

abxbax +++ )(2
可用十字交乘法因式分解為 ))(( bxax ++ 。 

    x    a  

2x          ab  

    x    b  

────────────────── 

xbaxab )()( +=+    

 

2. 二次項係數不為 1 的多項式 

qsxqrpsprx +++ )(2
可用十字交乘法因式分解為 ))(( srxqpx ++ 。 

    px    q  

2prx          qs  

    rx    s  

────────────────── 

xqrpsxqrsp )()( +=+    
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6.4.1節 二次項係數為 1的十字交乘法 

例題 6.4.1-1 

因式分解下列各式： 

(1) 342 ++ xx         (2) 562 ++ xx  

(3) 862 ++ xx         (4) 1072 ++ xx  

詳解： 

 (1)  342 ++ xx      

  ＝ )1)(3( ++ xx  

      

 

 

 (2)  562 ++ xx      

  ＝ )1)(5( ++ xx  

      

           

   

 (3)  862 ++ xx      

  ＝ )2)(4( ++ xx  

           

   

  

 (4)  1072 ++ xx      

  ＝ )2)(5( ++ xx  
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【練習】6.4.1-1 

因式分解下列各式： 

(1) 782 ++ xx         (2) 862 ++ xx  

 

 

 

 

例題 6.4.1-2 

因式分解下列各式： 

(1) 342 +− xx         (2) 782 +− xx  

(3) 1072 +− xx         (4) 21102 +− xx  

詳解： 

 (1)  342 +− xx      

  ＝ )1)(3( −− xx  

           

 

 

 (2)  782 +− xx      

  ＝ )1)(7( −− xx  

           

  

   

 (3)  1072 +− xx      

  ＝ )2)(5( −− xx  

           

   

  



6-71 

 

 (4)  21102 +− xx      

  ＝ )3)(7( −− xx  

      

            

【練習】6.4.1-2 

因式分解下列各式： 

(1) 862 +− xx         (2) 30112 +− xx  

 

 

 

例題 6.4.1-3 

因式分解下列各式： 

(1) 322 −+ xx         (2) 762 −− xx  

(3) 542 −+ xx         (4) 11102 −− xx  

詳解： 

 (1)  322 −+ xx      

  ＝ )1)(3( −+ xx  

      

           

 

 (2)  762 −− xx      

  ＝ )1)(7( +− xx  
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 (3)  542 −+ xx      

  ＝ )1)(5( −+ xx  

      

           

  

 (4)  11102 −− xx      

  ＝ )1)(11( +− xx  

      

           

 

【練習】6.4.1-3 

因式分解下列各式： 

(1) 322 −− xx         (2) 13122 −− xx  
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例題 6.4.1-4 

因式分解下列各式： 

(1) 822 −− xx         (2) 122 −− xx  

(3) 1032 −+ xx         (4) 1452 −+ xx  

詳解： 

 (1)  822 −− xx      

  ＝ )2)(4( +− xx  

      

           

 

 (2)  122 −− xx      

  ＝ )3)(4( +− xx  

      

           

   

 (3)  1032 −+ xx      

  ＝ )2)(5( −+ xx  

      

           

  

 (4)  1452 −+ xx      

  ＝ )2)(7( −+ xx  
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【練習】6.4.1-4 

因式分解下列各式： 

(1) 62 −− xx         (2) 1522 −+ xx  

 

例題 6.4.1-5 

因式分解下列各式： 

(1) 
22 34 yxyx ++         (2) 

22 54 yxyx −+  

詳解： 

 (1)  
22 34 yxyx ++      

  ＝ ))(3( yxyx ++  

      

           

 

 (2)  
22 54 yxyx −+      

  ＝ ))(5( yxyx −+  

      

           

【練習】6.4.1-5 

因式分解下列各式： 

(1) 
22 32 yxyx −−         (2) 

22 54 yxyx −−  
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6.4.2節 二次項係數不為 1的十字交乘法 

要用十字交乘法因式分解二次項係數不為 1 的式子，需要考慮的係數除了常數項以

外，還有 2x 項係數的拆解。 

例如若我們想用十字交乘法因式分解 384 2 +− xx ，會有下列組合： 
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因此 )32)(12(384 2 −−=+− xxxx  

 

例題 6.4.2-1 

因式分解下列各式： 

(1) 132 2 ++ xx         (2) 583 2 ++ xx  

(3) 372 2 ++ xx         (4) 5127 2 ++ xx  

詳解： 

 (1)  132 2 ++ xx      

  ＝ )1)(12( ++ xx  

      

           

 (2)  583 2 ++ xx      

  ＝ )1)(53( ++ xx  

      

           

 (3)  372 2 ++ xx      

  ＝ )3)(12( ++ xx  

      

           

 (4)  5127 2 ++ xx      

  ＝ )1)(57( ++ xx  
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【練習】6.4.2-1 

因式分解下列各式： 

(1) 143 2 ++ xx         (2) 11165 2 ++ xx  

 

例題 6.4.2-2 

因式分解下列各式： 

(1) 672 2 ++ xx         (2) 10113 2 ++ xx  

(3) 384 2 ++ xx         (4) 10196 2 ++ xx  

詳解： 

 (1)  672 2 ++ xx      

  ＝ )2)(32( ++ xx  

      

           

 

 (2)  10113 2 ++ xx      

  ＝ )2)(53( ++ xx  

      

           

 

 (3)  384 2 ++ xx      

  ＝ )32)(12( ++ xx  

      

           

 

 (4)  10196 2 ++ xx      

  ＝ )23)(52( ++ xx  
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【練習】6.4.2-2 

因式分解下列各式： 

(1) 992 2 ++ xx         (2) 12133 2 ++ xx  

例題 6.4.2-3 

因式分解下列各式： 

(1) 9192 2 +− xx        (2) 12176 2 +− xx  

(3) 6198 2 +− xx        (4) 102312 2 +− xx  

詳解： 

 (1)  9192 2 +− xx      

  ＝ )9)(12( −− xx  

      

           

 

 (2)  12176 2 +− xx      

  ＝ )32)(43( −− xx  

      

           

 

 (3)  6198 2 +− xx      

  ＝ )2)(38( −− xx  

      

            

 (4)  102312 2 +− xx      

  ＝ )23)(54( −− xx  
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【練習】6.4.2-3 

因式分解下列各式： 

(1) 8739 2 +− xx        (2) 8143 2 +− xx  

 

 

例題 6.4.2-4 

因式分解下列各式： 

(1) 232 2 −+ xx         (2) 9125 2 −+ xx  

(3) 1456 2 −− xx        (4) 211912 2 −− xx  

詳解： 

 (1)  232 2 −+ xx      

  ＝ )2)(12( +− xx  

      

           

 

 (2)  9125 2 −+ xx      

  ＝ )3)(35( +− xx  

  

           

     

 (3)  1456 2 −− xx      

  ＝ )2)(76( −+ xx  

      

           

 



6-80 

 

    

 (4)  211912 2 −− xx      

  ＝ )34)(73( +− xx  

      

           

【練習】6.4.2-4 

因式分解下列各式： 

(1) 3238 2 −− xx         (2) 584 2 −+ xx  
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6.4.3節 十字交乘法做因式分解的綜合題型 

本小節將介紹一些較特殊的十字交乘法做因式分解題型 

 

二次項係數為負的十字交乘法 

二次項係數為負數的一元二次式做因式分解，我們可先將負號提出來，再使用十字交

乘法。 

例如要因式分解 22 ++− xx ，我們先將負號提出來： 

)2(2 22 −−−=++− xxxx  

接著用十字交乘法因式分解 22 −− xx ： 

 

得到 )1)(2(22 +−=−− xxxx              

也就是 )1)(2()2(2 22 +−−=−−−=++− xxxxxx  

例題 6.4.3-1 

因式分解下列各式： 

(1) 22 +−− xx         (2) 62 +−− xx  

詳解： 

 (1)  22 +−− xx      

  ＝ )2( 2 −+− xx  

  ＝ )2)(1( +−− xx  
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 (2)  62 +−− xx      

  ＝ )6( 2 −+− xx  

  ＝ )3)(2( +−− xx  

           

【練習】6.4.3-1 

因式分解下列各式： 

(1) 322 +−− xx         (2) 822 +−− xx  

 

 

例題 6.4.3-2 

因式分解下列各式： 

(1) 352 2 +−− xx        (2) 344 2 ++− xx  

(3) 8103 2 ++− xx       (4) 156 2 +−− xx  

詳解： 

 (1)  352 2 +−− xx      

  ＝ )352( 2 −+− xx  

  ＝ )3)(12( +−− xx  

           

      

 (2)  344 2 ++− xx      

  ＝ )344( 2 −−− xx  

  ＝ )12)(32( +−− xx  

           

      

 (3)  8103 2 ++− xx      

  ＝ )8103( 2 −−− xx  

  ＝ )23)(4( +−− xx       
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 (4)  156 2 +−− xx      

  ＝ )156( 2 −+− xx  

  ＝ )53)(32( +−− xx  

           

 

【練習】6.4.3-2 

因式分解下列各式： 

(1) 3238 2 ++− xx         (2) 584 2 +−− xx  

 

也有一些題目，綜合前面學過的方法，來做因式分解。 

例題 6.4.3-3 

因式分解下列各式： 

(1) xxx 34 23 ++        (2) xxx 76 23 −−  

(3) yxyyx 862 +−       (4) xyyxyx 352 23 ++  

詳解： 

 先提出公因式再做因式分解 

 (1)  xxx 34 23 ++      

  ＝ )34( 2 ++ xxx  

  ＝ )3)(1( ++ xxx  

           

      

 (2)  xxx 76 23 −−      

  ＝ )76( 2 −− xxx  

  ＝ )1)(7( +− xxx  

           



6-84 

 

      

 (3)  yxyyx 862 +−      

  ＝ )86( 2 +− xxy  

  ＝ )2)(4( −− xxy  

           

      

 (4)  xyyxyx 352 23 ++      

  ＝ )352( 2 ++ xxxy  

  ＝ )1)(32( ++ xxxy      

【練習】6.4.3-3 

因式分解下列各式： 

(1) xxx 86 23 ++        (2) xyyxyx 9124 23 ++  

 

 

例題 6.4.3-4 

因式分解下列各式： 

(1) 2)1(3)1( 2 ++++ xx        (2) 6)1()1( 2 −−−− xx  

(3) 6)2(5)2( 2 ++++ xx       (4) 12)2(7)2( 2 +−−− xx  

詳解： 

 這類題型我們可以設未知數來簡化題目 

 (1) 設 Ax =+1 ，則原式可改寫成： 

   232 ++ AA      

  ＝ )1)(2( ++ AA  

  ＝ ]1)1][(2)1[( ++++ xx  

  ＝ )2)(3( ++ xx       
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 (2) 設 Bx =−1 ，則原式可改寫成： 

   62 −−BB      

  ＝ )2)(3( +− BB  

  ＝ ]2)1][(3)1[( +−−− xx  

  ＝ )1)(4( +− xx        

 (3) 設 Cx =+2 ，則原式可改寫成： 

   652 ++ AC      

  ＝ )3)(2( ++ CC  

  ＝ ]3)2][(2)2[( ++++ xx  

  ＝ )5)(4( ++ xx       

 (4) 設 Dx =−2 ，則原式可改寫成： 

   1272 +− DD      

  ＝ )3)(4( −− DD  

  ＝ ]3)2][(4)2[( −−−− xx  

  ＝ )5)(6( −− xx       

 

【練習】6.4.3-4 

因式分解下列各式： 

(1) 8)3(9)3( 2 ++++ xx        (2) 12)2()2( 2 −−−− xx  
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一些係數用文字表示的式子，我們也能用十字交乘法來因式分解 

例題 6.4.3-5 

因式分解下列各式： 

(1) 2322 ++ axxa  )0( a        (2) axax +++ )1(2
 

(3) 1)(2 +++ xbaabx  )0( ab     (4) 22 22 bbxabxax −−+  )0( a  

詳解： 

  

 (1)  2322 ++ axxa      

  ＝ )2)(1( ++ axax  

 

           

      

 (2)  axax +++ )1(2
       

  ＝ ))(1( axx ++  

 

           

 

 (3)  1)(2 +++ xbaabx      

  ＝ )1)(1( ++ bxax  

 

           

      

 (4)  22 22 bbxabxax −−+      

  ＝ 
22 )2(2 bxbabax −−+  

＝ ))(2( bxbax +−  
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【練習】6.4.3-5 

因式分解下列各式： 

(1) 7822 +− axxa  )0( a       (2) axax 2)12(2 ++−  
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6.4節 習題 

習題 6.4-1 

因式分解下列各式： 

(1) 1072 ++ xx         (2) 1272 ++ xx  

(3) 1282 ++ xx         (4) 24102 ++ xx  

 

 

 

習題 6.4-2 

因式分解下列各式： 

(1) 652 +− xx         (2) 35122 +− xx  

(3) 40142 +− xx        (4) 32122 +− xx  

 

 

 

習題 6.4-3 

因式分解下列各式： 

(1) 122 −+ xx         (2) 1832 −− xx  

(3) 62 −− xx         (4) 1452 −+ xx  
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習題 6.4-4 

因式分解下列各式： 

(1) 1242 −+ xx         (2) 2832 −− xx  

(3) 2762 −− xx         (4) 1662 −+ xx  

 

 

 

習題 6.4-5 

因式分解下列各式： 

(1) 
22 65 yxyx ++        (2) 

22 145 yxyx −+  

 

 

 

習題 6.4-6 

因式分解下列各式： 

(1) 5112 2 ++ xx        (2) 4116 2 ++ xx  

(3) 15196 2 ++ xx        (4) 6237 2 ++ xx  

 

 

 

習題 6.4-7 

因式分解下列各式： 

(1) 299 2 ++ xx         (2) 15234 2 ++ xx  

(3) 6268 2 ++ xx        (4) 3108 2 ++ xx  
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習題 6.4-8 

因式分解下列各式： 

(1) 9228 2 +− xx        (2) 5136 2 +− xx  

(3) 2157 2 +− xx        (4) 15112 2 +− xx  

 

 

 

習題 6.4-9 

因式分解下列各式： 

(1) 7116 2 −+ xx        (2) 20173 2 +− xx  

(3) 211016 2 −+ xx        (4) 153112 2 −− xx  

 

 

 

習題 6.4-10 

因式分解下列各式： 

(1) 63162 −−− xx         (2) 1522 +−− xx  

 

 

習題 6.4-11 

因式分解下列各式： 

(1) 151615 2 +−− xx        (2) 2128 2 ++− xx  

(3) 1623 2 +−− xx       (4) 1544 2 ++− xx  
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習題 6.4-12 

因式分解下列各式： 

(1) xxx 183 23 −+        (2) xxx 623 −+  

(3) yxyyx 1582 ++       (4) xyyxyx 2184 23 −−  

 

 

 

 

習題 6.4-13 

因式分解下列各式： 

(1) 4)3(4)3( 2 ++++ xx        (2) 7)6(6)6( 2 −−−− xx  

(3) 12)4(7)4( 2 ++++ xx       (4) 56)7(15)7( 2 +−+− xx  

 

 

 

 

習題 6.4-14 

因式分解下列各式： 

(1) 1222 −−axxa        (2) axax 2)2(2 +++  

(3) 2)414(28 2 +++ xbaabx       (4) 22 33 bbxabxax +−−  
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6.5 節 因式分解的應用題與綜合題 

本節將介紹與因式分解相關的各種綜合題型與應用題 

例題 6.5-1 

若 14410 2 −− xx 可分解成 )75)(2( −+ xax ，則 a 之值應為？ 

詳解：  

 因為 14410 2 −− xx 可分解成 )75)(2( −+ xax  

 也就是 14410 2 −− xx   )75)(2( −+= xax  

aaxxx 751410 2 −+−=  

axax 7)145(10 2 −−+=  

 我們可以對照 x 項係數或常數項係數，來解出 a 

 對照 x 項係數： 1454 −=− a ，解得 2=a  

 或對照常數項係數： a714 −=− ，一樣可解得 2=a    

答： 2=a 。 

 

例題 6.5-2 

若 122 ++bxax 可分解成 )47)(32( ++ xx ，則 a 、b 之值為何？ 

詳解：  

 因為 122 ++bxax 可分解成 )47)(32( ++ xx  

 也就是 122 ++bxax   )47)(32( ++= xx  

1221814 2 +++= xxx  

122914 2 ++= xx  

 對照 2x 項係數： 14=a  

對照 x 項係數： 29=b  

答： 14=a ； 29=b 。 
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例題 6.5-3 

若 2+x 是 cxx ++52 的因式，則 c 之值為何？ 

詳解：  

 因為 2+x 是 cxx ++52 的因式， 

 我們設 cxx ++52 ))(2( axx ++= ，其a 中為整數 

 cxx ++52  ))(2( axx ++=  

  axax 2)2(2 +++=  

 對照 x 項係數： a+= 25 ，得 3=a  

 對照常數項係數： 6322 === ac  

答： 6=c 。 

 

例題 6.5-4 

若 102 ++ kxx 可以因式分解，則 k 可能的值為何？ 

詳解：  

 我們來考慮 102 ++ kxx 做十字交乘法可能的狀況： 

 

 

 答： k 可能的值為 11、7、－11、－7。 

)10)(1(10112 ++=++ xxxx      )5)(2(1072 ++=++ xxxx  

)10)(1(10112 −−=+− xxxx      )5)(2(1072 −−=+− xxxx  
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例題 6.5-5 

如下圖，有甲、乙、丙、丁四張不相似的長方形紙片，邊長均為正整數。若想將

這 4張紙片拼成 1張大長方形，則長方形的長、寬分別為多少？ 

 

詳解：  

我們不確定拼成大長方形後的邊長，但是可以知道面積，只要將 4 張小長方形紙

片的面積相加，即可得到大長方形的面積。 

大長方形面積 ＝甲面積＋乙面積＋丙面積＋丁面積 

 ＝ 11 +++ axaxxx  

 ＝ aaxxx +++2
 

 ＝ axax +++ )1(2
 

面積＝長×寬，也就是若我們能因式分解 axax +++ )1(2
，就可以得到長與寬。 

   axax +++ )1(2
     

  ＝ ))(1( axx ++  
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 於是我們得到大長方形的長、寬分別為 ax + 與 1+x 。 

 拼起來如下圖： 

  

答：長、寬分別為 ax + 與 1+x 。 
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6.5節 習題 

習題 6.5-1 

若 101915 2 −+ xx 可分解成 )25)(3( −+ xax ，則 a 之值應為？ 

 

 

習題 6.5-2 

若 32 −+bxax 可分解成 )36)(15( −+ xx ，則 a 、b 之值為何？ 

 

 

習題 6.5-3 

若 3+x 是 cxx ++237 2 的因式，則 c 之值為何？ 

 

 

習題 6.5-4 

若 62 ++ kxx 可以因式分解，則 k 可能的值為何？ 

 

 

 

習題 6.5-5 

若 ))()((212832 23 cxbxaxxxx +++=−−+ ，其中 cba  ，則 =++ cba ？ 
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第六章綜合習題 

習題 1： 

因式分解下列各式： 

(1) 222 +++ xxx  

(2) )6(7)6(2 +−+ xxx  

(3) )3)(12()43)(3( −+++− xxxx  

(4) xxyyx 3392 +−−  

(5) 4911264 2 ++ xx  

(6) 49429 2 +− xx  

(7) xx 93 −  

(8) 
22 144 yxx −+−  

(9) 129 22 −−− yyx  

(10) 18 −x  

(11) 
22 20yxyx −+  

(12) 63162 −−− xx  

習題 2： 

因式分解下列各式： 

(1) 5112 2 ++ xx  

(2) 4116 2 +− xx  
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(3) 2184 2 −+ xx  

(4) 21324 2 −− xx  

(5) 234 9076 xxx −−  

(6) 25)4(30)4(9 2 ++−+ xx  

(7) 32)52(4)52( 2 −+−+ xx  

(8) 12)4)(( −−++ baba  

(9) xyyxyx 6)4)(4( ++−  

(10) 
2222 )(6)(5)( bababa −+−−+  

習題 3： 

若 3−x 與 1+x 是 mxx +−22 的因式，則 =m ？  

 

習題 4： 

下列何者無法寫成
2)( bax+ 的形式？ 

(A) 122 ++ xx    (B) 144 2 ++ xx    (C) 4129 2 +− xx    (D) 469 2 ++ xx  

 

習題 5： 

若 94 2 ++axx 可寫
2)( cbx+ 的形式，則 =a ？ 

 

習題 6： 

若 mxx +−76 2 是 32 −x 的倍式，則 =m ？ 
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習題 7： 

設 ))((452 bxaxxx ++=+− ，且 ba  ，則 =+ba2 ？ 

 

 

習題 8： 

若 5=x ，則 =− 34 1999399 xx ？ 

 

 

習題 9： 

若 27=a ， 28=b ， 29=x ，則 =−+ xbxax 4854 ？ 

 

 

習題 10： 

若 15277 2 −+ xx 可因式分解成 ))(3( cbxax +− ，其中a、b、c均為整數，則 =++ cba ？ 
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基測與會考模擬試題 

(  ) 1. 將 94 2 +−axx 因式分解，可得
2)2( bx − 的形式。若 a 為正整數，則 =−ba2 ？

【90(二)基測】 

(A)9ˉ(B)15ˉ(C)21ˉ(D)27  

 

(  ) 2. 下列哪一個多項式是 376 2 −− xx 與 9124 2 +− xx 的公因式？【91(二)基測】 

(A) 1252 2 −+ xx ˉ(B)
2)32( −x  

   (C) 32 −x    (D) 13 +x  

 

(  ) 3. 已知 )2)(53(103 2 −+=−− xxxx ，請問下列哪一個敘述是正確的？【93(二)

基測】 

(A) 103 2 −− xx 為 2−x 的倍式       (B) 2−x 為 103 2 −− xx 的倍式 

(C) 53 +x 為 103 2 −− xx 的倍式      (D) 103 2 −− xx 為 53 +x 的因式 

 

(  ) 4. 下列何者為 12175 2 −+ xx 的因式？【99(一)基測】 

(A) 1+x   (B) 1−x    (C) 4+x    (D) 4−x  

 

(  ) 5. 因式分解 )57(2)36( 2 −−− xxx ，可得下列哪一個結果？【99(二)基測】 

(A) )2)(56( −− xx   (B) )2)(56( ++ xx    (C) )52)(13( ++ xx  

(D) )52)(13( −− xx  

 

(  ) 6. 下列四個多項式，哪一個是 352 2 −+ xx 的因式？【100(一)基測】 

(A) 12 −x  (B) 32 −x  (C) 1−x  (D) 3−x  
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(  ) 7. 下列四個多項式，哪一個是 733 +x 的倍式？【100北北基】 

(A) 4933 2 −x  (B) 4933 22 +x    (C) xx 733 2 +   (D) xx 1433 2 +  

 

(  ) 8. 若多項式 261733 2 −− xx 可因式分解成 ))(( dcxbax ++ ，其中 a、b、c、d 均

為整數，則 dcba +++ 之值為何？【100(二)基測】 

(A)3 (B)10 (C)25 (D)29 

 

(  ) 9. 如圖(一)，有甲、乙、丙、丁四種不相似的矩形，已知邊長均為正整數，

其中有 2個甲，1個乙，2個丙，1個丁，今將這 6個圖形，拼成一個大的

矩形，則其兩鄰邊的邊長分別為多少？【90(一)基測】 

圖(一) 

(A) 12 +x ， bx+ ˉ (B) bx+2 ， 1+x ˉ(C) bx 2+ ， 12 +x ˉ(D) 1+x ， bx 22 +  

 

(  ) 10. 若 32481 2 −+ xx 可因式分解成 ))(13( cbxax ++ ，其中 a、b、c 均為整數，則

下列敘述何者正確？【92(一)基測】 

(A) 1=a   (B) 468=b    (C) 3−=c   (D) 39=++ cba  
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(  ) 11. 已知 )2311)(1713()1713)(3119( −−−−− xxxx 可因式分解成 )8)(( cxbax ++ ，

其中 a、b、c 均為整數，則 =++ cba ？【98(一)基測】 

(A) －12 (B) －32 (C)38 (D)72 

 

(  ) 12. 下列何者是 567 218322 xxx +− 的因式？【102基測】 

(A) 32 +x    (B) )711(2 −xx    (C) )311(4 −xx    (D) )72(6 +xx  

 

(  ) 13. 有兩個多項式 132 2 ++= xxM ， 344 2 −−= xxN ，則下列哪一個為 M 與 N

的公因式？【97(一)基測】 

(A) 1+x  (B) 1−x  (C) 12 +x  (D) 12 −x  

 

(  ) 14. 有兩多項式 )65)(32(2 +−= xxxA ， )94()65( 22 −+= xxB 。關於 A、B 兩多項

式，下列敘述何者正確？【97(二)基測】 

(A) )65( +xx 為 A、B 的公因式 

(B) )65)(32( +− xx 為 A、B 的公因式 

(C) )65)(32( +− xxx 為 A、B 的公倍式 

(D) 
22 )65()32( +− xx 為 A、B 的公倍式 

 

(  ) 15. 下列四個選項中，哪一個為多項式 2108 2 +− xx 的因式？【101 基測】 

(A) 22 −x  (B) 22 +x  (C) 14 +x  (D) 24 +x  
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習題解答 

6.1練習解答 

練習 6.1-1 

(a)、(b)、(c)、(d)、(f)、(g)、(h) 

練習 6.1-2 

(1) 否  (2)是 

練習 6.1-3 

(1) 否  (2)是 
練習 6.1-4 

(1) 是， )4)(3( ++ xx     (2)是，

)3)(5( +− xx  

 

6.1習題解答   
6.1-1 (a)、(b)、(c) 

6.1-2 (1)是  (2)否 

6.1-3 (1)是  (2)否 

6.1-4 (1)是， )2)(7( ++ xx  

(2)是， )5)(2( +− xx  

 

6.2練習解答 

練習 6.2.1-1 

(1) 1+x  (2) 2+x  

練習 6.2.1-2 

(1) )3(2 −xx  (2) )1(3 2 +xx  

練習 6.2.1-3 

(1) )4)(2( ++ xx  (2) )72)(5( −− xx  

練習 6.2.1-4 

(1) )2(2 +xx  (2) )1)(15( +−− xx  

練習 6.2.1-5 

(1) )1(3 2 +− xxx  (2) )124(2 2 −+ xxx  

(3) )3( 2 −xb  (4) )1)(1( −+ xxcx  

練習 6.2.1-6 

(1) )2)(3( −− xx  (2) )7)(32( ++ xx  

練習 6.2.1-7 

(1) )12)(32( +− xx  (2) )36)(67( −− xx  

練習 6.2.1-8 

(1) 2)3( −x  (2) )53)(52( +− xx  

練習 6.2.1-9 

(1) )3)(52(2 −− xx  (2) )54)(2( 2 +−− xxx  

練習 6.2.2-1 

(1) )1)(2( +− ax  (2) ))(3( bax ++  

練習 6.2.2-2 

(1) )1)(2( −+ ax  (2) )5)(1( bax −+  

練習 6.2.2-3 

(1) ))(3( bxax +−  (2) )2)(( bxax −+  

練習 6.2.2-4 

(1) )1)(4( 2 +− xx  (2) )2()2( 2 −+ xx  

練習 6.2.2-5 

(1) )2)(3( bxax ++  (2) ))(3( bxax −+  

練習 6.2.2-6 

(1) )4)(12( +− xyx  (2) )3)(3( yxx ++  

練習 6.2.2-7 

(1) )1)(2( ++ xx  (2) )1)(14( +− xx  

 

6.2習題解答 
6.2-1 (1) x  (2) 2−x  

(3) x  (4) 3+x  

6.2-2 (1) )47( +xx  (2) )1(6 +x  

(3) )52( 3 −xx  (4) )1(6 +xx  

6.2-3 (1) )5)(2( ++ xx  (2) )5)(3( −− xx  

6.2-4 (1) )1(2 +xx  (2) )94)(2( −− xx  

6.2-5 (1) )1( 2 +− xxx  (2) )276( 2 −− xxx  

(3) )4( +xa  (4) )7( +axx  

6.2-6 (1) )4)(1( −− xx  (2) )53)(2( +− xx  

(3) )56)(12( +− xx  (4) )2)(27( ++ xx  

6.2-7 (1) )4)(3( −− xx  (2) )53)(12( −− xx  

(3) )14)(15( +− xx  (4) )29)(13( −− xx  

6.2-8 (1) )8)(3( +− xx  (2) )23)(23( −+ xx  

6.2-9 (1) )9)(2( −− xx  (2) )1)(2( +− xx  

(3) )3)(7( −− xx

 (4) )106)(3( 2 +−− xxx  

6.2-10 (1) )1)(1( −− ax  (2) )1)(2( ++ bx  

(3) )13)(1( ++ ax  

6.2-11 (1) )1)(13( ++ xa  (2) )1)(( ++ xba  

(3) )2)(1( ++ xb  (4) )1)(( −− xba  
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6.2-12 (1) )3)(2( ++ xax  (2) )5)(( −+ xbax  

(3) )3)(2( −+ xbx  (4) ))(( bxax ++  

6.2-13 (1) )1)(9( 2 ++ xx  (2) )6)(3( 2 −− xx  

6.2-14 (1) )2)(2( bxax ++  (2) ))(( bxax +−  

6.2-15 (1) )1)(1( +− yxy  (2) )5)(2( −+ yx  

 

6.3練習解答 

練習 6.3.1-1 

(1) )3)(3( −+ xx  (2) )11)(11( −+ xx  

練習 6.3.1-2 

(1) )92)(92( −+ xx  (2) )83)(83( −+ xx  

練習 6.3.1-3 

(1) )2)(2( cxcx −+  (2) )1)(1( −+ axax  

練習 6.3.1-4 

(1) 32 −− x          (2) )92)(94( −−+ xx  

練習 6.3.1-5 

(1) )42)(42)(2)(2( 22 +++−−+ xxxxxx          

(2) )23)(23)(2( −++ xxy  

練習 6.3.2-1 

(1)
2)3( +x          (2)

2)7( +x  

練習 6.3.2-2 

(1)
2)22( +x          (2)

2)43( +x  

練習 6.3.2-3 

(1)
2)

5

1
( +x          (2)

2)4.0( +x  

練習 6.3.2-4 

(1)
2)2( yx +          (2)

2)54( yx +  

練習 6.3.2-5 

(1)
2)3( +x          (2)

2)24( −x  

練習 6.3.3-1 

(1)
2)5( −x          (2)

2)7( −x  

練習 6.3.3-2 

(1)
2)53( −x          (2)

2)27( −x  

練習 6.3.3-3 

(1)
2)

5

1
( −x          (2)

2)4.0( −x  

練習 6.3.3-4 

(1)
2)3( yx −          (2)

2)23( yx −  

練習 6.3.3-5 

(1)
2)4( +x          (2)

2)42( +− x  

練習 6.3.4-1 

(1) )93)(3( 2 +−+ xxx          

(2) )1525)(15( 2 +−+ xxx  
練習 6.3.4-2 

(1) )469)(23( 2 +−+ xxx          

(2) )162025)(45( 2 +−+ xxx  

練習 6.3.4-3 

(1) )93)(3( 2 ++− xxx          

(2) )1525)(15( 2 ++− xxx  

練習 6.3.4-4 

(1) )469)(23( 2 ++− xxx          

(2) )162025)(45( 2 ++− xxx  

 

6.3習題解答 
6.3-1 (1) )5)(5( −+ xx  (2) )4)(4( −+ xx  

(3) )6)(6( −+ xx  (4) )12)(12( −+ xx  

6.3-2 (1) )36)(36( −+ xx  (2) )42)(42( −+ xx  

(3) )75)(75( −+ xx  (4) )23)(2(3 −+ xx  

6.3-3 (1) )23)(23( yxyx −+

 (2) )25)(25( xaxa −+  

(3) )26)(26( yxyx −+  

 (4) )57)(57( baba −+  

6.3-4 (1) )1)(5( ++ xx  (2) x8  

(3) )23( axx +

 (4) )62)(64( −−+ xx  

6.3-5 (1)
2)4( +x  (2)

2)6( +x  

(3)
2)9( +x  (4)

2)10( +x  

6.3-6 (1)
2)13( +x  (2)

2)25( +x  

(3)
2)73( +x  (4)

2)52( +x  

6.3-7 (1)
2)

3

1
( +x  (2)

2)
3

1

4

1
( +x  

(3)
2)5.0( +x  (4)

2)1.03.0( +x  

6.3-8 (1)
2)2( yx +  (2)

2)25( yx +  

6.3-9 (1)
2)4( +x  (2)

2)9( +x  

(3)
2)33( −+ yx  (4)

2)2( ++ yx  

(5)
2)34( +x  (6)

2)511( +x  
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6.3-10 (1)
2)2( −x  (2)

2)6( −x  

(3)
2)8( −x  (4)

2)10( −x  

6.3-11 (1)
2)53( −x  (2)

2)26( −x  

(3)
2)25( −x  (4)

2)27( −x  

6.3-12 (1)
2)

3

1
( −x  (2) 2)

3

1

4

1
( −x  

(3)
2)3.0( −x  (4)

2)9.05.0( −x  

6.3-13 (1)
2)2( yx −  (2)

2)4( yx −  

6.3-14 (1) 2x  (2)
2)6( −x  

(3)
2)62( −− yx  (4)

2)42( −+ yx  

(5)
2)32( +x  (6)

2)23( −− yx  

6.3-15 (1) )2)(2)(4( 2 −++ xxx  (2) )6( 22 +xx  

(3) ))((2 yxyxx −+

 (4) )2)(2)(12( −++ xxy  

6.3-16 (1) )5)(3( ++ xx

 (2) )2)(2( −+− yxx  

(3) )5)(5( +−++ yxyx

 (4) )73)(73( −−−+ yxyx  

6.3-17 (1) )42)(2( 2 +−+ xxx

 (2) )124)(12(8 2 +−+ xxx  

(3)

)244)(2( 22 yyxyxxyx +−++−−−

 (4)

)422)(4( 22 +−+++++ xyyyxxyx  

 

6.4練習解答 

練習 6.4.1-1 

(1) )1)(7( ++ xx  (2) )2)(4( ++ xx  

練習 6.4.1-2 

(1) )2)(4( −− xx  (2) )5)(6( −− xx  

練習 6.4.1-3 

(1) )1)(3( +− xx  (2) )1)(13( +− xx  

練習 6.4.1-4 

(1) )2)(3( +− xx  (2) )5)(3( +− xx  

練習 6.4.1-5 

(1) ))(3( yxyx +−  (2) ))(5( yxyx +−  

練習 6.4.2-1 

(1) )1)(13( ++ xx  (2) )1)(115( ++ xx  

練習 6.4.2-2 

(1) )3)(32( ++ xx  (2) )3)(43( ++ xx  

練習 6.4.2-3 

(1) )8)(19( −− xx  (2) )4)(23( −− xx  

練習 6.4.2-4 

(1) )3)(18( −+ xx  (2) )12)(52( −+ xx  

練習 6.4.3-1 

(1) )3)(1( +−− xx  (2) )2)(4( −+− xx  

練習 6.4.3-2 

(1) )3)(18( −+− xx  (2) )52)(12( +−− xx  

練習 6.4.3-3 

(1) )2)(4( ++ xxx  (2) 2)32( +xxy  

練習 6.4.3-4 

(1) )4)(11( ++ xx  (2) )1)(6( +− xx  

練習 6.4.3-5 

(1) )1)(7( −− axax  (2) )1)(2( −− xax  

 

6.4習題解答 
6.4-1 (1) )2)(5( ++ xx  (2) )3)(4( ++ xx  

(3) )2)(6( ++ xx  (4) )6)(4( ++ xx  

6.4-2 (1) )2)(3( −− xx  (2) )7)(5( −− xx  

(3) )4)(10( −− xx  (4) )8)(4( −− xx  

6.4-3 (1) )4)(3( +− xx  (2) )3)(6( +− xx  

(3) )2)(3( +− xx  (4) )2)(7( −+ xx  

6.4-4 (1) )2)(6( −+ xx  (2) )7)(4( −+ xx  

(3) )3)(9( +− xx  (4) )2)(8( −+ xx  

6.4-5 (1) )3)(2( yxyx ++

 (2) )2)(7( yxyx −+  

6.4-6 (1) )5)(12( ++ xx  (2) )12)(43( ++ xx  

(3) )32)(53( ++ xx  (4) )27)(3( ++ xx  

6.4-7 (1) )23)(13( ++ xx  (2) )5)(34( ++ xx  

(3) )28)(3( ++ xx  (4) )12)(34( ++ xx  

6.4-8 (1) )12)(94( −− xx  (2) )53)(12( −− xx  

(3) )2)(17( −− xx  (4) )3)(52( −− xx  

6.4-9 (1) )73)(12( +− xx  (2) )4)(53( −− xx  

(3) )78)(32( −+ xx  (4) )512)(3( +− xx  

6.4-10 (1) )9)(7( ++− xx  (2) )5)(3( +−− xx  

6.4-11 (1) )53)(35( +−− xx

 (2) )32)(74( +−− xx  

(3) )2)(83( −+− xx

 (4) )52)(32( −+− xx  

6.4-12 (1) )6)(3( +− xxx  (2) )2)(3( −+ xxx  

(3) )3)(5( ++ xxy

 (4) )32)(72( +− xxxy  
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6.4-13 (1) 2)5( +x  (2) )5)(13( −− xx  

(3) )7)(8( ++ xx  (4) )1( +xx  

6.4-14 (1) )3)(4( +− axax  (2) ))(2( axx ++  

(3) )24)(17( ++ bxax

 (4) ))(3( bxbax −−  

 

6.5習題解答 
6.5-1  答： 5=a  

6.5-2  答： 30=a 、 9−=b  

6.5-3  答： 6=c  

6.5-4  答：k 可能的值為7、 7− 、5、 5−  

6.5-5  答：
2

3
=++ cba  

 

第六章綜合習題 
1.答： 

(1) )2)(1( ++ xx  

(2) )72)(6( −+ xx  

(3) )1)(3(5 +− xx  

(4) )3)(3( +− xyx  

(5) 
2)78( +x  

(6) 
2)73( −x  

(7) )3)(3( −+ xxx  

(8) )12)(12( −−−+ yxyx  

(9) )13)(13( −−++ yxyx  

(10) )1)(1)(1)(1( 24 −+++ xxxx  

(11) )5)(4( yxyx +−  

(12) )9)(7( ++− xx  

2.答： 

(1) )5)(12( ++ xx  

(2) )43)(12( −− xx  

(3) )32)(72( −+ xx  

(4) )18)(23( +− xx  

(5) )92)(103(2 −+ xxx  

(6) 
2)73( +x  

(7) )92)(32( +− xx  

(8) )2)(6( ++−+ baba  

(9) )2)(8( yxyx −+  

(10) )42)(3( baba +−+−  

3.答： 3−=m  

4.答：D 

5.答：12或 12−  

6.答： 3−=m  

7.答： 62 −=+ba  

8.答： 500−  

9.答：5800 

10.答： 23=++ cba  
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基測與會考模擬試題解答 

1. 《答案》(C) 

詳解： 
2222 44)2(94 bbxxbxaxx +−=−=+−  → 92 =b 、 ba 4=  → 3=b 、 12=a 或 3−=b 、

12−=a (因 a為正整數，不合) 

2131222 =−=−ba  
 

2. 《答案》(C) 

詳解： )13)(32(376 2 +−=−− xxxx  

)32)(32(9124 2 −−=+− xxxx  

公因式為 32 −x  

 

3. 《答案》(A) 

詳解： (A) 103 2 −− xx 為 2−x 的倍式，是對的 

(B) 2−x 應為 103 2 −− xx 的因式 

(C) 53 +x 應為 103 2 −− xx 的因式 

(D) 103 2 −− xx 應為 2−x 的倍式 

 

4. 《答案》(C) 

詳解： )4)(35(12175 2 +−=−+ xxxx  

4+x 為其因式 

 

5. 《答案》(A) 

詳解： )57(2)36( 2 −−− xxx  

10176 2 +−= xx  

)2)(56( −−= xx  

 

6. 《答案》(A) 

詳解： )3)(12(352 2 +−=−+ xxxx  

12 −x 為其因式 

 

7. 《答案》(C) 

詳解： )733(733 2 +=+ xxxx ，所以 xx 733 2 + 為 733 +x 的倍式 

 

8. 《答案》(A) 

詳解： )1311)(23())((261733 2 −+=++=−− xxdcxbaxxx  

3131123 =−++=+++ dcba  

9. 《答案》(B) 

詳解： bxbxx +++ 22 2  

)2()2( bxbxx +++=  

)1)(2( ++= xbx ，所以兩鄰邊長分別為 1+x 、 bx +2  



6-108 

 

 

10. 《答案》(D) 

詳解： )337)(113())(13(32481 2 +−=++=−+ xxcbxaxxx  

1−=a 、 37=b 、 3=c 、 39=++ cba ，僅有(D)正確 

 

11. 《答案》(A) 

詳解： )88)(1713()8)(()2311)(1713()1713)(3119( −−=++=−−−−− xxcxbaxxxxx  

13=a 、 17−=b 、 8−=c 、 1281713 −=−−=++ cba  

 

12. 《答案》(C) 

詳解： 567 218322 xxx +−  

)218322( 25 +−= xxx  

)311)(72(5 −−= xxx ，僅有 )311(4 −xx 為其因式 

 

13. 《答案》(C) 

詳解： )1)(12( ++= xxM 、 )32)(12( −+= xxN  

公因式為 12 +x  

 

14. 《答案》(B) 

詳解： 
22 )]32)(65[()65)(32( xxxxxxA −+=+−=  

)32)(65()]32)(65[()94()65( 22 ++−+=−+= xxxxxxB  

皆可提出 )32)(65( −+ xx ，為 A、B 的公因式 

 

15. 《答案》(A) 

詳解： )14)(22(2108 2 −−=+− xxxx  

22 −x 為其因式 

 


