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第八章 一次函數
在本章中，我們將開始接觸函數。函數可以想像成一部機器，將原料投入，就會有產品被製造出來。熟悉了函數以後，我們將可利用函數處理許多常見的應用問題。
學習目標
1.瞭解什麼是函數。
2.能在直角座標上畫出函數圖形。
3.能處理簡單的函數應用題。
8.1節 變數與函數
在日常生活中，我們常常可以發現幾組數字之間有對應的關係存在。例如陳先生25歲時體重是75公斤；26歲時是76公斤…30歲時體重是94公斤，如表8.1-1。
	年齡(歲)
	25
	26
	27
	28
	29
	30
	31
	32

	體重(公斤)
	75
	76
	80
	85
	89
	94
	94
	92


表8.1-1

從表8.1-1中，我們只要知道陳先生的年齡，就可以得知他的體重。但是反過來說，知道體重未必能知道年齡，例如體重是94公斤，年齡會有30歲與31歲兩種可能。

再看一個例子，平年時，1月有31天，2月有28天，3月有31天…我們將月份與日數的關係列出來，如表8.1-2。
	月份
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8

	日數
	31
	28
	31
	30
	31
	30
	31
	31


表8.1-2

從表8.1-2中，我們只要知道月份，就能知道日數。但是知道日數，卻不能決定一個月份，例如日數是30，則月份有可能是4月或6月。

以上的例子，都各有兩組資料(簡稱為A、B)，如果給定一個A組的資料，就能決定出B組的一個資料，則我們稱這樣的對應關係是函數。
表8.1-1中，體重是年齡的函數，因為知道年齡就能決定體重。但是年齡不是體重的函數，因為知道體重未必能得到年齡。

表8.1-2中，日數是月份的函數，因為知道月份就能決定日數。但是月份不是日數的函數，因為知道日數未必能得到月份。
在繼續介紹函數前，我們先介紹一個名詞「變數」。
一個可以任意決定或是改變的數，稱為「變數」。變數又分為自變數跟應變數。
可依不同條件給予不同的數值，稱為「自變數」。
會隨著不同的自變數而變化，稱為「應變數」。
例如某雜貨店1瓶礦泉水15元，我們可選擇買1瓶、2瓶、3瓶…等，購買的瓶數為自變數。決定了瓶數後，則總價也會跟著決定，如1瓶總價為15元、2瓶總價為30元、3瓶總價為45元…，此時總價為應變數，如表8.1-3。
	自變數
	數量(瓶)
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7

	應變數
	總價(元)
	15
	30
	45
	60
	75
	90
	105


表8.1-3

對於函數，我們還可以再舉出許多例子。例如想像成一把尺，只要給一個物品，就能量出此物品長度是幾公分。即自變數是物品，應變數是長度。
原子筆長度 → 18公分

鉛筆長度 → 15公分

寶特瓶高度 → 23公分

數學課本厚度 → 2公分
手機長度 → 15公分

筆記本長度 → 22公分

用圖表示
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圖8.1-1

由圖8.1-1可知，每個物品(自變數)經過直尺測量後，只會有一個長度(應變數)，不會有一枝鉛筆量出兩種長度的情形。另外，有可能會有兩種物品量得的長度是一樣的，如鉛筆和手機。
看完這些例子後，藉由自變數與應變數，我們可以給函數一個更明確的定義：

對於給定的一個x值，經過某一對應方式後得到「唯一」的y值，這種對應方式我們稱為函數，其中x是自變數，y是應變數。
而在表8.1-3中，每個自變數都對應到一個不同的應變數，可稱為一對一函數。

圖8.1-1中，有多個自變數對應到同一個應變數，可稱為多對一函數。

當然，若是一對多的情形，根據定義，就不是函數了。

例題 8.1-1 
八年一班的某次數學段考，其座號與分數如表8.1-4：

	座號
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8

	分數
	100
	95
	80
	95
	90
	80
	85
	75


表8.1-4

試回答下列問題。
(1)座號1的同學多少分？座號4的同學多少分？
(2)分數為95分的同學是幾號？

(3)分數對應到座號的方式是否為函數？座號對應到分數的方式是否為函數？
詳解：
(1)
由表可知，座號1的同學為100分；座號4的同學為95分。
(2)
由表可知，95分的同學有2號與4號。
(3)
給定任一x後，必須對應到「唯一」的y，這種對應方式稱為函數
分數對應到座號的方式不是函數，因為當分數為95時，座號會對應到2與4，無法對應到
唯一一個座號。








座號對應到分數的方式是函數，因為每個座號都可對應到唯一一個分數。
【練習】8.1-1
小王的身高和年齡關係如表8.1-5，請問身高對應到年齡的方式是否為函數？年齡對應到身高的方式是否為函數？

	身高(公分)
	159
	166
	169
	170
	171
	171
	172
	172

	年齡(歲)
	13
	14
	15
	16
	17
	18
	19
	20


表8.1-5

例題 8.1-2 
某長方形，已知其寬為5公分，長為x公分，面積為y平方公分，試回答下列問題。

(1)
列出x、y的關係式。
(2)
x對應到y的方式是否為函數？

詳解：
(1)
長方形面積等於長乘以寬。列式：
[image: image1.wmf]x

y

5

=


(2)
因為x、y的關係式為
[image: image2.wmf]x
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，即給定一個x，就能決定一個y值，因此x對應到y的方式是函數。
【練習】8.1-2
某三角形，已知其底為4公分，高為x公分，面積為y平方公分，試回答下列問題。

(1)
列出x、y的關係式。

(2)
x對應到y的方式是否為函數？
例題 8.1-3 
便利商店1盒豆漿賣20元，若買x盒，總價為y元，試回答下列問題。

(1)
列出x、y的關係式。

(2)
x對應到y的方式是否為函數？

詳解：
(1)
單價20元，總價等於盒數乘以單價。列式：
[image: image3.wmf]x
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(2)
因為x、y的關係式為
[image: image4.wmf]x
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，即給定一個x，就能決定一個y值，因此x對應到y的方式是函數。

【練習】8.1-3
水果店1斤西瓜賣30元，若買x斤，總價為y元，試回答下列問題。

(1)
列出x、y的關係式。

(2)x對應到y的方式是否為函數？

接下來讓我們更深入地討論函數。

習慣上我們會使用f、g等字母來表示函數，連結自變數x及應變數y，例如
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。以例題8.1-3為例，自變數x為盒數，應變數y為總價(元)。以函數
[image: image7.wmf]f

來表示，則可列出
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…等。由關係式
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，我們也可以寫出
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當
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時，其對應值f(a) 稱為函數
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在
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的函數值。
例題 8.1-4 
已知一個正整數與其正因數的個數是函數關係。x表示正整數，
[image: image16.wmf])
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表示x的正因數個數，如4的正因數有1、2、4，共3個，得
[image: image17.wmf]3
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。試求f(5)、f(6)、f(9)、f(17)之值。

詳解：
5的正因數有1、5，共2個，得
[image: image18.wmf]2
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6的正因數有1、2、3、6，共4個，得
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)

6

(

=

f


9的正因數有1、3、9，共3個，得
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17的正因數有1、17，共2個，得
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【練習】8.1-4
某旅館住宿1天需900元。我們以x表示住宿天數，
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表示總價，如住宿2天需要
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元，得
[image: image24.wmf]1800

)

2

(

=

f

。試求f(3)、f(4)、f(6)之值。

函數也可以跟之前學過的代數式結合。例如1盒餅乾30元，我們以x表示盒數，
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表示總價，我們可以寫出餅乾總價的函數為
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，以此計算f(3)、f(4)、f(6)之值。

[image: image27.wmf]90

3

30

)

3

(

=

´

=

f

、
[image: image28.wmf]120

4

30

)

4

(

=

´

=

f

、
[image: image29.wmf]180

6

30

)

6

(

=

´

=

f


例題 8.1-5 
已知
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，試求f(1)、f(2)、f(5)、f(10)、f(50)之值。

詳解：
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【練習】8.1-5
已知
[image: image36.wmf]1
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，試求f(1)、f(2)、f(8)、f(20)、f(50)之值。

例題 8.1-6 
已知
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時函數值為0，試求a之值。
詳解：
依題意
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【練習】8.1-6
已知
[image: image42.wmf]3

3

)

(

+

=

x

x

f

，若在
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時函數值為0，試求a之值。
例題 8.1-7 
已知
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詳解：
依題意
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寫成聯立方程式
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驗算：
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【練習】8.1-7
已知
[image: image59.wmf]b

ax

x

f

+

=

)

(

，若
[image: image60.wmf]4

)

1

(

-

=

f

，
[image: image61.wmf]1

)

2

(

-

=

f

，試求
[image: image62.wmf])

(

x

f

。
函數變數的代換
若有一個函數
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，我們已經知道當變數
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我們也可以再將a換成x，得到
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同樣的方法可以得到，
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例題 8.1-8 
已知
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詳解：
(1)
[image: image75.wmf]1

3

1

)

(

3

)

(

-

=

-

=

y

y

y

f


(2)
[image: image76.wmf]1

3

1

)

(

3

)

(

-

=

-

=

a

a

a

f


(3)
[image: image77.wmf]2

3

1

3

3

1

)

1

(

3

)

1

(

+

=

-

+

=

-

+

=

+

y

y

y

y

f


(4)
[image: image78.wmf]4

3

1

3

3

1

)

1

(

3

)

1

(

-

=

-

-

=

-

-

=

-

a

a

a

a

f


【練習】8.1-8
已知
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例題 8.1-9 
已知
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詳解：
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【練習】8.1-9
已知
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合成函數
熟悉了一個函數之後，接下來介紹由兩個函數合起來的合成函數。

我們先回顧前面看過的範例，用尺量物品的長度是幾公分。
[image: image1024.wmf]y


圖8.1-1

如果今天我們想知道鉛筆長度是幾公釐，則需要將量出來的15公分再轉換為150公釐，用圖表示：

[image: image1025.wmf]x


圖8.1-2

這裡可以想成有兩個函數，第一個函數將物品轉換為長度(公分)，第二個函數將長度(公分)轉換為長度(公釐)。
當然，我們也可以將兩張圖畫在一起：
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圖8.1-3

從圖8.1-3中，可以清楚地看到，物品轉換為公分，再轉換為公釐的過程。
這時可能也會有同學想，能不能一開始就拿刻度為公釐的尺來量，如此就不需要經過兩次轉換，如圖8.1-4
[image: image98.png]



圖8.1-4
拿刻度為公釐的尺來量，相當於將兩個函數合併為一個函數。像這樣將兩個函數，合成為一個函數，就是合成函數的概念。
我們從代數式來看合成函數：
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這樣的過程，相當於求
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我們也可以將兩函數合起來寫成合成函數
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我們可以直接從
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既然可以找出
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例題 8.1-10 
已知
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(4)利用(3)的結果，求
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【練習】8.1-10
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(4)利用(3)的結果，求
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例題 8.1-11 
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【練習】8.1-11
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例題 8.1-12 
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【練習】8.1-12
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例題 8.1-13 
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【練習】8.1-13
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例題 8.1-14 
設
[image: image202.wmf]1

3

)

(

+

=

x

x

f

，試求
[image: image203.wmf]))

2

(

(

f

f

之值。

詳解：
作法一：先求出
[image: image204.wmf])

2

(

f

，再代入
[image: image205.wmf])

(

x

f

。



[image: image206.wmf]7

1

)

2

(

3

)

2

(

=

+

´

=

f





[image: image207.wmf]22

1

)

7

(

3

)

7

(

))

2

(

(

=

+

´

=

=

f

f

f




得
[image: image208.wmf]22

))

2

(

(

=

f

f


作法二：找出
[image: image209.wmf]))

(

(

x

f

f

，再將
[image: image210.wmf]2

=

x

代入。




[image: image211.wmf]4

9

1

)

1

3

(

3

)

1

3

(

))

(

(

+

=

+

+

=

+

=

x

x

x

f

x

f

f





[image: image212.wmf]22

4

)

2

(

9

))

2

(

(

=

+

´

=

f

f




得
[image: image213.wmf]22

))

2

(

(

=

f

f


【練習】8.1-14
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  8.1節 習題
習題 8.1-1
平年時，月份與日數的關係如下表：

	月份
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8

	日數
	31
	28
	31
	30
	31
	30
	31
	31


試回答下列問題。

(1)4月份有幾天？8月份有幾天？

(2)日數28天的是幾月？

(3)月份是否為日數的函數？日數是否為月份的函數？
習題 8.1-2 
某正方形，已知其邊長為x公分，周長為y公分，試回答下列問題。

(1)
列出x、y的關係式。

(2) x對應到y的方式是否為函數？
習題 8.1-3 
便利商店1瓶果汁賣35元，若買x瓶，總價為y元，試回答下列問題。

(1)
列出x、y的關係式。

(2) x對應到y的方式是否為函數？
習題 8.1-4 
已知1瓶果汁賣35元，若x表示購買瓶數，
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習題 8.1-5 
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習題 8.1-6 
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習題 8.1-7 
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習題 8.1-8 
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習題 8.1-9 
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習題 8.1-10 
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習題 8.1-11 
已知
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習題 8.1-12 
設
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習題 8.1-13 
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8.2節 一次函數的圖形
前一節我們認識了什麼是函數，本節中我們要進一步把函數圖形描繪在直角座標上。

對於一個函數
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的圖形。

例如8.1節中我們看過月份對應到日數的函數
	自變數x
	月份
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8

	應變數y
	日數
	31
	28
	31
	30
	31
	30
	31
	31


表8.2-1
由月份1對應到日數31，我們可以寫成
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，即數對為(1,31)。同樣地，也可以寫出接下來的數對為(2,28)、(3,31)、(4,30)...等。
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我們來將這些數對畫在直角座標平面上：
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圖8.2-1

除了在直角座標上描出點以外，我們也可以畫出如
[image: image262.wmf]1

3

)

(

+

=

x

x

f

用代數式表示的函數。
我們來畫畫看
[image: image263.wmf]1

3

)

(

+

=

x

x

f

的圖形。以前曾學過，
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在直角座標上的圖形是一條直線。可想而知，若我們令變數為x座標，函數值為y座標，即
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f

，我們取(0,1)、(1,4)兩點，並連線，如圖8.2-2。
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圖8.2-2
對於函數
[image: image270.wmf])

(

x

f

，若畫出來為直線圖形，可以通稱為線型函數。
線型函數的形式為
[image: image271.wmf]b
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x

f

+
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)

(

，又可分為一次函數與常數函數。

一次函數：即變數x最高次數為1，且x項係數不為0。



形式為
[image: image272.wmf]b
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(

、
[image: image273.wmf]0

¹

a

，畫出來的圖形為斜直線。

常數函數：即沒有變數x，只有常數。不論變數為何，函數值都不會改變。
形式為
[image: image274.wmf]b

x

f

=

)

(

，畫出來的圖形為水平線。

※ 垂直線圖形因為一個x會對應到無數個y，因此x對應到y的方式不是函數。

本節我們介紹的重點會放在一次函數

例題 8.2-1 
(A)
[image: image275.wmf]x
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(B)
[image: image276.wmf]2
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(C)
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(D)
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(E)
[image: image279.wmf]x
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(F)
[image: image280.wmf]7
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以代號回答下列問題：

(1)一次函數有哪些？(2)常數函數有哪些？(3)線型函數有哪些？
詳解：
我們來判斷各代號是什麼樣的函數：

(A)
[image: image281.wmf]x

x

f
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)

(

=

，x的最高次數為1，是一次函數，也是線型函數。

(B)
[image: image282.wmf]2
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f

，x的最高次數為1，是一次函數，也是線型函數。

(C)
[image: image283.wmf]3
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x

f

，沒有x項，即x次數為0，是常數函數，也是線型函數。

(D)
[image: image284.wmf]x
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，x的最高次數為2，非線型函數。

(E)
[image: image285.wmf]x

x
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，線型函數的形式為
[image: image286.wmf]b
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，
[image: image287.wmf]x

1

的變數x在分母，所以不是線型函數。

(F)
[image: image288.wmf]7
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x

f

，沒有x項，即x次數為0，是常數函數，也是線型函數。

根據以上判斷可回答：

(1)一次函數有(A)、(B)。

(2)常數函數有(C)、(F)。

(3)線型函數有(A)、(B)、(C)、(F)。

例題 8.2-2 
在直角座標上畫出
[image: image289.wmf]x
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(

的圖形。

詳解：

[image: image290.wmf]x

x

f
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(

為一次函數，因此只要找出兩點並連線就能得到圖形。

由
[image: image291.wmf]0
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、
[image: image292.wmf]1
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，可得兩點(0,0)、(1,1)。
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圖8.2-3
【練習】8.2-2
[image: image1034.wmf]y

在直角座標上畫出
[image: image295.wmf]x

x

f

y

2

)

(

-

=

=

的圖形。

[image: image1035.wmf]x
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例題 8.2-3 
在直角座標上畫出
[image: image297.wmf]2
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的圖形。

詳解：

[image: image298.wmf]2

3

)

(

+

-

=

x

x

f

為一次函數，因此只要找出兩點並連線就能得到圖形。

由
[image: image299.wmf]2
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、
[image: image300.wmf]1
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，可得兩點(0,2)、(1,-1)。

                 
[image: image301.wmf]2
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[image: image1036.wmf]y


[image: image1037.wmf]x

[image: image302.png]


圖8.2-4
【練習】8.2-3
[image: image1038.wmf]y

在直角座標上畫出
[image: image303.wmf]7
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f
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的圖形。

[image: image1039.wmf]x
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例題 8.2-4 
在直角座標上畫出
[image: image305.wmf]2
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x

f

y

的圖形。

詳解：

[image: image306.wmf]2
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x
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f

為一次函數，因此只要找出兩點並連線就能得到圖形。

由
[image: image307.wmf]2
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[image: image308.wmf]1
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，可得兩點(1,2)、(-1,-1)。
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圖8.2-5
【練習】8.2-4
[image: image1042.png]


在直角座標上畫出
[image: image311.wmf]3
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的圖形。
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例題 8.2-5 
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圖8.2-6為一次函數
[image: image313.wmf]4
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的圖形。

試求a、b之值。
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詳解：
由圖8.2-6可知，
[image: image314.wmf])
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在此函數圖形上，

即
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，代入
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，解得
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得此函數為
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[image: image320.wmf])
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在函數圖形上，
即
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，代入
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圖8.2-6
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【練習】8.2-5
圖8.2-7為一次函數
[image: image327.wmf]3
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的圖形。
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試求a、b之值。
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7
例題 8.2-6 
已知一次函數
[image: image328.wmf]4
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f

的圖形通過原點，試求m之值。

詳解：
一次函數的圖形通過原點，表示
[image: image329.wmf]0
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時，函數值為0，即
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【練習】8.2-6
已知一次函數
[image: image333.wmf]2
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f

的圖形通過原點，試求m之值。

例題 8.2-7 
已知
[image: image334.wmf])
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為一次函數，且
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，試求
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詳解：
因為
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是一次函數，我們可以設
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寫成聯立方程式
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 EMBED Equation.3 [image: image348.wmf])
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將
[image: image352.wmf]3

=

a

代入
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即一次函數
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驗算：
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與題目條件相同，可驗證答案正確。

【練習】8.2-7
已知
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f

為一次函數，且
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，試求
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例題 8.2-8 
已知
[image: image365.wmf])
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f

為常數函數，且
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詳解：
因為
[image: image369.wmf])
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是常數函數，我們可以設
[image: image370.wmf]b
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※常數函數不論x為多少，函數值都不會改變。

【練習】8.2-8
已知
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[image: image376.wmf]2

)

199

(

-

=

-

f

，試求

(1)
[image: image377.wmf]?

)

(

=

x

f

 

(2)
[image: image378.wmf]?

)

99

(

)

99

(

=

-

-

f

f


例題 8.2-9 
已知
[image: image379.wmf])
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f

為線型函數，在座標平面上，其圖形
[image: image380.wmf])

(

x

f

y

=

通過
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、
[image: image382.wmf])
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兩點，試求此函數圖形與兩軸所圍成的三角形面積。

詳解：
因為
[image: image383.wmf])
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是線型函數，我們可以設
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由圖形通過
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由圖形通過
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寫成聯立方程式
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 EMBED Equation.3 [image: image392.wmf])

2

......(

)

1

......(


由
[image: image393.wmf])

2

(

)

1

(

-

得
[image: image394.wmf]4

2

-

=

a

，
[image: image395.wmf]2

-

=

a


將
[image: image396.wmf]2

-

=

a

代入
[image: image397.wmf])

1

(

得
[image: image398.wmf]4

=

b


即此線型函數為
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圖8.2-8
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[image: image403.wmf]2

=

x

，即交點為
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與y軸交點：代入
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[image: image408.wmf]4
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，即交點為
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由圖8.2-11可知，函數圖形與兩軸所圍成的三角形，可視為兩股長為2、4的直角三角形，因此面積為
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【練習】8.2-9
已知
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為線型函數，在座標平面上，其圖形
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兩點，試求此函數圖形與兩軸所圍成的三角形面積。
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在前一節中，我們學習了已知
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如例題8.1-8，已知
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我們將
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這三個函數圖形畫出來，看看他們之間的關係。
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圖8.2-9
由圖8.2-9可知，
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的圖形相當於
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的圖形往左移動1單位；
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的圖形相當於
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的圖形往右移動1單位。
同樣地，若有
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的圖形往右移動4單位
例題 8.2-10 
已知
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詳解：
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圖8.2-10
【練習】8.2-10
已知
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8.2節 習題
習題 8.2-1 
(A)
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以代號回答下列問題：

(1) 一次函數有哪些？(2)常數函數有哪些？(3)線型函數有哪些？

習題 8.2-2 
在直角座標上畫出
[image: image458.wmf]x
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的圖形。

習題 8.2-3 
在直角座標上畫出
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的圖形。

習題 8.2-4 
在直角座標上畫出
[image: image460.wmf]4

1

)

(

+

=

=

x

x

f

y

的圖形。

習題 8.2-5 
圖8.2-11為一次函數
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的圖形。試求a、b之值。
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圖8.2-11
習題 8.2-6 
已知一次函數
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習題 8.2-7 
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習題 8.2-8 
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習題 8.2-9 
已知
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為線型函數，在座標平面上，其圖形
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通過(1,8)、(-1,4)兩點，試求此函數圖形與兩軸所圍成的三角形面積。
習題 8.2-10 
已知
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8.3節 一次函數的應用
瞭解了一次函數的基本觀念後，本節我們會學習函數相關的應用問題。
例題 8.3-1 
小明將一些橘子裝在1個盤子中秤重。圖8.3-1為橘子數量與總重量(含盤重)的關係圖。試求盤子的重量與1顆橘子的重量。
詳解：
由圖8.3-1得圖形為一直線，我們可將橘子數

量與總重量的關係看成線型函數。
設橘子數量為自變數，總重量為應變數。

函數為
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由圖8.3-1可知，橘子3顆時，總重量為770

公克。橘子5顆時，總重量為1150公克。
即
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寫成聯立方程式
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圖8.3-1
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即函數為
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0顆橘子時的總重量即為盤重，
[image: image494.wmf]200
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，得盤重為200公克。

1顆橘子時的總重量減去盤重即為1顆橘子的重量，
[image: image495.wmf]190
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，得1顆橘子重量為190公克。
答：盤重為200公克；1顆橘子重量為190公克。
例題 8.3-2 
小文現有存款500元，之後每天存60元。設存款日數為x日，存款總金額為y。      y是x的函數，試回答下列問題：
(1)以
[image: image496.wmf])
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f

表示此函數。

(2)若小文想買一個定價12980元的遊樂器主機，請問存幾日後可以購買？

詳解：
(1)
以
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表示此函數。我們先找出存款日數與總金額的關係。

存1天時，存款總金額是
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存3天時，存款總金額是
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存4天時，存款總金額是
[image: image501.wmf]740

500

4

60

=

+

´

(元)


因此可以推得，存x天時，存款總金額是
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即函數
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(2)
小文想買一個定價12980元的遊樂器主機，請問存幾日後可以購買？


設存a日後可以購買，可以購買即存款總金額大於或等於12980元。
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存208日後，小文可以購買此遊樂器主機。

例題 8.3-3 
某家電信公司的通話費計算方式如下：網內通話前3分鐘免費，若超過3分鐘，則每分鐘計費4.5元，通話時間與費用關係如圖8.3-2，試回答下列問題：

(1)若小明一通電話講了10分鐘，請問電話費是多少元？
(2)若小華一通電話費用共18元，請問小華共講了幾分鐘的電話？

(3)若小語一通電話講了2分鐘，請問電話費是多少元？

圖8.3-2

詳解：
由圖8.3-2可知，通話時間超過3分鐘後，時間與費用的關係圖為一斜線的線型函數，我們來試著寫出此函數。

設通話時間為x分鐘，費用為
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設
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4分鐘時費用為4.5元(每分鐘增加4.5元)，可得
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寫成聯立方程式
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即函數為
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由函數
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我們可以簡單的知道通過時間

例如想知道通話6分鐘時的費用，只要將
[image: image525.wmf]6
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代入，求出函數值即可。
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因此6分鐘時的費用是13.5元。

要注意的是，此函數只適用通話超過3分鐘的情形，3分鐘以下則費用是0元。

(1)
若小明一通電話講了10分鐘，請問電話費是多少元？

將
[image: image527.wmf]10
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代入函數
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費用是31.5元。
(2)
若小華一通電話費用共18元，請問小華共講了幾分鐘的電話？

我們令函數值為18，看看x會得到多少。
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即小華共講了7分鐘的電話。

(3)
若小語一通電話講了2分鐘，請問電話費是多少元？


因為電話費前3分鐘免費，因此費用是0元。

本題不需要用到函數
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=

x

代入函數，反而會得到錯誤答案。

除了上述的寫法外，我們也可以將函數寫成另一種形式：

(A)通話超過3分鐘時，函數為
[image: image535.wmf]5
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(B)通話在3分鐘以下時，費用為0元。即
[image: image538.wmf]3
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將兩種狀況寫在一起：
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這種寫法的重點在於，若是變數大於3(
[image: image542.wmf]3
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)，則將變數代入函數
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；若是變數大於等於0且小於等於3(
[image: image544.wmf]3

0

£

£

x

)，則將變數代入函數
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。因為通話時間不為負，我們不考慮變數小於0的情形。
運用這個函數我們再處理一次(1)跟(3)：

(1)
若小明一通電話講了10分鐘，請問電話費是多少元？


變數為10，
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費用是31.5元。

(3)
若小語一通電話講了2分鐘，請問電話費是多少元？


變數為2，
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即費用為0元。

例題 8.3-4 
圖8.3-3為墮落網咖的計費方式，使用t分鐘內需付基本費75元，t分鐘後使用時間與費用成線型函數關係，試回答下列問題：

(1)若使用時間為x分鐘(
[image: image554.wmf]t
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元，求函數
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。

(2)求t之值。

(3)若某人使用了212分鐘，請問此人需付多少元？


圖8.3-3
詳解：
(1)
因為t分鐘後使用時間與費用成線型函數關係。
可設
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由圖8.3-3可知，
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寫成聯立方程式
[image: image566.wmf]î

í

ì

=

+

=

+

185

170

125

110

b

a

b

a



 EMBED Equation.3 [image: image567.wmf])

2

......(

)

1

......(









[image: image568.wmf])

1

(

)

2

(

-

得
[image: image569.wmf]60

60

=

a

，
[image: image570.wmf]1

=

a

，將
[image: image571.wmf]1

=

a

代入
[image: image572.wmf])

1

(

得
[image: image573.wmf]15

=

b

。

即函數為
[image: image574.wmf]15

)

(

+

=

x

x

f


(2)
求t之值。

由圖8.3-3可知，t值即為
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得
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，使用60分鐘內需付基本費75元。

(3)
若某人使用了212分鐘，請問此人需付多少元？


將
[image: image579.wmf]212

=

x

代入函數，所得函數值即為需付的金額。


[image: image580.wmf]227
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需付227元。

在本題中，使用60分鐘後與60分鐘前是兩個不同的函數，因此我們也可以依照例題8.3-3的模式，將兩種函數寫在一起。

(A)
使用60分鐘以上時，函數為
[image: image581.wmf]15

)

(

+

=

x

x

f

。即
[image: image582.wmf]60

³

x

時，
[image: image583.wmf]15

)

(

+

=

x

x

f

。

(B)
使用未滿60分鐘時，費用為75元。即
[image: image584.wmf]60

0

<

£

x

時，
[image: image585.wmf]75

)

(

=

x

f

。(使用時間不為負)

將兩種狀況寫在一起：



[image: image586.wmf]î

í

ì

=

+

=

75

)

(

15

)

(

x

f

x

x

f



 EMBED Equation.3 [image: image587.wmf]60
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也就是使用60分鐘以上時，代入函數
[image: image588.wmf]15

)

(

+

=

x

x

f

可得需付金額；使用未滿60分鐘時，代入函數
[image: image589.wmf]75

)

(

=

x

f

可得需付金額。
例題 8.3-5 
某車在高速公路上以等速直線前進，時間與距離關係如表8.3-1，試回答下列問題：

(1)設行駛時間為x小時，行駛距離為
[image: image590.wmf])

(

x

f

公里，求函數
[image: image591.wmf])

(

x

f

。

(2)若行駛時間為5小時，則行駛距離是多少公里？
	時間(小時)
	0.5
	1
	1.5
	2
	2.5
	3
	3.5

	距離(公里)
	55
	110
	165
	220
	275
	330
	385


表8.3-1
詳解：
(1)
速率＝距離 ÷ 時間，因為是等速直線前進，因此速率不會改變。我們利用表格中，時間為1小時，距離為110公里，求出此車的速率：

速率＝
[image: image592.wmf]110

1

110

=

¸

(公里/時)


利用距離＝速率 × 時間，寫出
[image: image593.wmf])

(

x

f

：


[image: image594.wmf]x

x

f

110

)

(

=


(2)
行駛時間為5小時，即
[image: image595.wmf]5

=

x

，代入
[image: image596.wmf])

(

x

f

：



[image: image597.wmf]550
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行駛距離是550公里。
在例題8.3-5中，求得的函數是
[image: image598.wmf]x

x

f

110

)

(

=

。此函數中，若自變數變大，則應變數也會隨之改變，且改變的比例相同，例如
[image: image599.wmf]220

)

2
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f

，
[image: image600.wmf]440

)

4

(

=

f

，自變數2變成4是2倍，應變數220變成440也是2倍。另外，當
[image: image601.wmf]0

=

x

時，
[image: image602.wmf]0

)

(

=

x

f

。像這樣的關係，我們就稱x與
[image: image603.wmf])

(

x

f

成正比。
由以上討論可知，若有兩數x、y，且x、y的關係式可寫為
[image: image604.wmf]kx

y

=

或
[image: image605.wmf]k

x

y

=

(k為常數且不等於0，x≠0)，則x與y成正比。
例如：

[image: image606.wmf]x

y

3

=

、
[image: image607.wmf]x

y

-

=

、
[image: image608.wmf]x

y

5

.

0

=

、
[image: image609.wmf]x

y

3

7

=

、
[image: image610.wmf]3

=

x

y

(x≠0)等x、y的關係都成正比。




[image: image611.wmf]1

2

+

=

x

y

、
[image: image612.wmf]2

x

y

=

、
[image: image613.wmf]x

y

1

=

(x≠0)、
[image: image614.wmf]3

=

y

、
[image: image615.wmf]1

=

xy

等x、y的關係不成正比。

例題 8.3-6 
已知x與y成正比關係，當
[image: image616.wmf]5

=

x

時，
[image: image617.wmf]10

-

=

y

。請問：當
[image: image618.wmf]7

=

x

時，y為多少？

詳解：
x與y成正比關係，關係式可寫為
[image: image619.wmf]kx

y

=

。

當
[image: image620.wmf]5

=

x

時，
[image: image621.wmf]10

-

=

y

。代入
[image: image622.wmf]kx

y

=

：


[image: image623.wmf]5
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k

，解得
[image: image624.wmf]2
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k


因此x與y的關係式為
[image: image625.wmf]x
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當
[image: image626.wmf]7
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x

時，
[image: image627.wmf]14
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例題 8.3-7 
設正方形邊長為x公分，周長為
[image: image628.wmf])

(

x

f

公分，請問x與
[image: image629.wmf])

(

x

f

是否成正比關係？
詳解：
正方形周長為邊長的4倍，即
[image: image630.wmf]x

x

f

4

)

(

=

。符合正比
[image: image631.wmf]kx

y

=

的模式。因此x與
[image: image632.wmf])

(

x

f

成正比關係。

例題 8.3-8 
(1)已知x與y成正比關係，且
[image: image633.wmf]2

=

x

時，
[image: image634.wmf]4

=

y

，寫出x、y關係式並畫出圖形。
(2)已知x與y成正比關係，且
[image: image635.wmf]1

=

x

時，
[image: image636.wmf]3

-

=

y

，寫出x、y關係式並畫出圖形。
詳解：
(1)
x與y成正比關係，設
[image: image637.wmf]kx

y

=

，
將
[image: image638.wmf]2

=

x

、
[image: image639.wmf]4

=

y

代入：



[image: image640.wmf]2
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k

，解得
[image: image641.wmf]2

=

k


得x與y的關係式為
[image: image642.wmf]x

y

2

=

，畫出
[image: image643.wmf]x

y

2

=

的圖形：
	x
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	1

	y
	0
	2



圖8.3-4

(2)
x與y成正比關係，設
[image: image644.wmf]kx

y

=

，
將
[image: image645.wmf]1

=

x

，
[image: image646.wmf]3

-

=

y

代入：



[image: image647.wmf]1
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k

，解得
[image: image648.wmf]3
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得x與y的關係式為
[image: image649.wmf]x

y

3

-

=

，畫出
[image: image650.wmf]x

y

3
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=

的圖形：

	x
	0
	1

	y
	0
	-3



圖8.3-5

在例題8.3-6中，兩個正比圖形畫出來都是都過原點的直線。事實上，只要圖形是通過原點的斜直線，則x、y的關係就會成正比。要注意的是，直線若是水平線或垂直線，則不會成正比。

例題 8.3-9 
已知彈簧的伸長量與拉力成正比。某彈簧無受力時長度為20公分，受到拉力6公克重時，彈簧總長度為38公分，試回答下列問題：(受力皆在彈簧彈性限度內) 
(1)設拉力為x公克重，彈簧的伸長量為y公分，試寫出y與x的關係。

(2)彈簧總長度為
[image: image651.wmf])

(

x

f

公分，試寫出
[image: image652.wmf])

(

x

f

與x的關係。

(3)拉力10公克重時，彈簧總長度為多少公分？

(4)彈簧總長度為47公分時，拉力為多少公克重？

詳解：
彈簧的伸長量＝總長度－原長度，原長度即無受力時的長度，也就是20公分。

(1)
彈簧的伸長量y與拉力x成正比，可設
[image: image653.wmf]kx

y

=


受到拉力6公克重時，彈簧總長度為38公分，伸長量
[image: image654.wmf]18

20
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=

(公分)

將
[image: image655.wmf]18

=

y

、
[image: image656.wmf]6

=

x

代入
[image: image657.wmf]kx

y

=

：
[image: image658.wmf]6
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´

=

k

，解得
[image: image659.wmf]3

=

k

。
得到y與x的關係為
[image: image660.wmf]x

y

3

=



(2)
由"彈簧總長度＝原長度＋伸長量"，可列式
[image: image661.wmf]y

x

f

+

=

20
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(




將
[image: image662.wmf]x

y

3

=

代入得：
[image: image663.wmf]20
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x

x

x

f

，
[image: image664.wmf]0
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(3)拉力10公克重時，彈簧總長度為多少公分？



將
[image: image665.wmf]10
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x

代入
[image: image666.wmf]20
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[image: image667.wmf]50
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因此拉力10公克重時，彈簧總長度為50公分。

(4)彈簧總長度為47公分時，拉力為多少公克重？



將
[image: image668.wmf]47

)

(

=

x

f

代入
[image: image669.wmf]20
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(

+
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[image: image670.wmf]20

3

47

+

=

x




解得
[image: image671.wmf]9

=

x




因此彈簧總長度為47公分時，拉力為9公克重。

  8.3節 習題
習題 8.3-1 
某航空公司對乘客行李有超重的收費標準，行李託運費用與行李重量呈線型函數關係，如圖8.3-7，x表示行李重量，
[image: image672.wmf])

(

x

f

表示託運費用，試回答下列問題
(1)
[image: image673.wmf]=

)

(

x

f

？
(2)當行李重量80公斤時，託運費用多少元？ 
(3)當行李重量是多少公斤時，託運費用是1200元？ 


[image: image674]
圖8.3-7       

習題 8.3-2 
小花現有存款300元，之後每天存50元。設存款日數為x日，存款總金額為y。y是x的函數，試回答下列問題：

(1)以
[image: image675.wmf])

(

x

f

表示此函數。

(2)若小花想買一個定價999元的遙控飛機，請問存幾日後可以購買？

習題 8.3-3 
已知攝氏溫度與華氏溫度關係式為華氏溫度
[image: image676.wmf]´

=

5

9

攝氏溫度
[image: image677.wmf]32

+

。若攝氏
[image: image678.wmf]x

度時，華氏為
[image: image679.wmf]y

度，則
[image: image680.wmf]32

5

9

+

=

x

y

。試問(1)當攝氏30度時，華氏是幾度？(2)攝氏溫度與華氏溫度在幾度時相等？
習題 8.3-4 
天天網咖的計費方式，使用t分鐘內需付基本費60元，t分鐘後使用時間與費用成線型函數關係。已知小王使用90分鐘，花了75元；小吳使用110分鐘，花了85元，試回答下列問題：

(1)若使用時間為x分鐘(
[image: image681.wmf]t

x

³

)，費用為
[image: image682.wmf])

(

x

f

y

=

元，求函數
[image: image683.wmf])

(

x

f

。

(2)求t之值。

(3)若某人花了115元，請問此人使用了幾分鐘？

習題 8.3-5 
某車在高速公路上以等速直線前進，時間與距離關係如表8.3-4，試回答下列問題：

(1)設行駛時間為x小時，行駛距離為
[image: image684.wmf])

(

x

f

公里，求函數
[image: image685.wmf])

(

x

f

。

(2)若行駛時間為10小時，則行駛距離是多少公里？

	時間(小時)
	1
	2
	3
	4
	5
	6

	距離(公里)
	90
	180
	270
	360
	450
	540


表8.3-4
習題 8.3-6 
已知x與y成正比關係，當
[image: image686.wmf]4

=

x

時，
[image: image687.wmf]2

=

y

。請問：當
[image: image688.wmf]8

=

x

時，y為多少？

習題 8.3-7 
設三角形邊長為x公分，周長為
[image: image689.wmf])

(

x

f

公分，請問x與
[image: image690.wmf])

(

x

f

是否成正比關係？
習題 8.3-8 
已知x與y成正比關係，且
[image: image691.wmf]2

=

x

時，
[image: image692.wmf]1

=

y

，寫出x、y關係式並畫出圖形。

習題 8.3-9 
已知彈簧的伸長量與拉力成正比。某彈簧無受力時長度為10公分，受到拉力4公克重時，彈簧總長度為12公分，試回答下列問題：(受力皆在彈簧彈性限度內) 

(1)設拉力為x公克重，彈簧的伸長量為y公分，試寫出y與x的關係。

(2)彈簧總長度為
[image: image693.wmf])

(

x

f

公分，試寫出
[image: image694.wmf])

(

x

f

與x的關係。

(3)拉力10公克重時，彈簧總長度為多少公分？

(4)彈簧總長度為18公分時，拉力為多少公克重？

第八章綜合習題
習題1：

航空公司行李的運費收費方式為「運費（元）
[image: image695.wmf]´

=

2

5

行李重量（公斤）
[image: image696.wmf]28

-

元」，若以自變數x表示行李重量（公斤），應變數y表示運費（元），試問：

(1) y與x的關係式為何？

(2) y是否為x的函數？
習題2：

一位農夫想用籬笆圍成一個周長200公尺的長方形果園，若長方形果園的長為x公尺，寬為y公尺，則y是x的函數，記為
[image: image697.wmf])

(

x

f

y

=

。  試求：

(1)
[image: image698.wmf]=

)

(

x

f

？

(2) 
[image: image699.wmf])

60

(

f

、
[image: image700.wmf])

75

(

f

之值。
習題3：

試分別求函數
[image: image701.wmf]8

3

)

(

-

=

x

x

f

，在
[image: image702.wmf]7

=

x

、
[image: image703.wmf]0

=

x

、
[image: image704.wmf]5

-

=

x

時的函數值。
習題4：

設
[image: image705.wmf]10

)

(

+

=

x

x

f

，
[image: image706.wmf]5

2

)

(

+

=

x

x

g

，求
[image: image707.wmf]=

))

4

(

(

g

f

？
習題5：

已知兩函數
[image: image708.wmf]a

x

x

f

+

=

2

)

(

與
[image: image709.wmf]a

x

x

g

2

3

)

(

+

=

，則若
[image: image710.wmf])

4

(

f

與
[image: image711.wmf])

3

(

g

相同，則a值為何？

習題6：

設
[image: image712.wmf]b

x

x

f

-

=

)

(

，
[image: image713.wmf]3

2

)

(

+

=

x

x

g

，若
[image: image714.wmf]))

(

(

))

(

(

x

f

g

x

g

f

=

，求b為多少？

習題7：

設直線L為函數
[image: image715.wmf]b

ax

x

f

3

2

)

(

+

=

的圖形，已知
[image: image716.wmf]13

)

5

(

=

f

、
[image: image717.wmf]38

)

10

(

=

f

。請問
[image: image718.wmf]=

)

0

(

f

？

習題8：


[image: image719.wmf])

(

x

f

是一次函數，且
[image: image720.wmf]5

)

1

(

=

f

、
[image: image721.wmf]12

)

2

(

=

f

，則
[image: image722.wmf]=

)

(

x

f

？

習題9：


[image: image723.wmf])

5

4

(

3

)

(

-

+

=

k

x

x

f

通過原點，則
[image: image724.wmf]=

k

？
習題10：


[image: image725.wmf]b

ax

x

f

y

+

=

=

)

(

，
[image: image726.wmf]2

=

x

時
[image: image727.wmf]7

=

y

、
[image: image728.wmf]1

-

=

x

時
[image: image729.wmf]1

=

y

，求
(1) 
[image: image730.wmf]a

、
[image: image731.wmf]b

之值
(2)當
[image: image732.wmf]25

=

y

時，
[image: image733.wmf]=

x

？
習題11：

函數
[image: image734.wmf]2

)

(
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=

=

x

x

f

y

與
[image: image735.wmf]1

2

)

(
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=

=

x

x

g

y

的交點為何？
習題12：

已知地面上每升高100公尺氣溫就會下降0.6℃，假如地面上溫度是18℃，而離地面x公尺高的溫度是y℃。則x，y的函數關係為何？
習題13：

下列函數中，那些是一次函數？
(A) 
[image: image736.wmf]5
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x

f

   (B) 
[image: image737.wmf]2
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習題14：

在座標平面上，畫出下列函數的圖形：

(1) 
[image: image740.wmf]4
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                       (2) 
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習題15：

已知一個一次函數圖形通過(2,3)、(1,2)兩點，則此函數圖形不通過第幾象限？
習題16：

亮亮現有便利商店點數10點，若之後每天可以集到2點，設集點x日後，總點數有y點，試求：
(1) y與x的關係式為何？
(2)若換一個公仔需要40點，請問他至少需要再集幾天？
習題17：

某次全班的數學成績不理想，老師用一次函數
[image: image745.wmf]b
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調整分數，其中x為原來的分數，
[image: image746.wmf])
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表示調整後的分數。已知原來20分調為50分，原來50分調為86分，試問：

(1) a、 b之值為多少？

(2)原來60分調整後的分數變為多少？

(3)原來分數多少分，調整後變為68分？
習題18：

已知
[image: image747.wmf])
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為一線型函數，其圖形通過（-2,-3）與（1 ,3）兩點，且分別與x、 y軸交於A、B兩點，試求：
(1)
[image: image748.wmf]=

)

(

x

f

？
(2)三角形ABO的面積。（O為座標平面的原點）
基測與會考模擬試題
(  ) 1.
在座標平面上，函數
[image: image749.wmf])
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的圖形經過(－1,4) 、(0,3)、(1,0)、(2,1)、(3,2)、(4,7)六個點，求
[image: image750.wmf])
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的值為何？【93(一)基測】
(A) 4   (B) 6   (C) 8   (D) 12
(  ) 2.
如圖(一)，
[image: image751.wmf]L

為一次函數
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圖形，今將函數
[image: image753.wmf]f

的自變數與應變數間的對應關係列在表中。ˉ                   


圖(一)

請問對於下列有關
[image: image754.wmf]a

、
[image: image755.wmf]b

、
[image: image756.wmf]c

、
[image: image757.wmf]d

大小的判斷中，何者錯誤？【91(一)基測】
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 (  ) 3.
如圖(二)，設直線
[image: image762.wmf]L

為函數
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的圖形，請問
[image: image764.wmf]=
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【91(二)基測】
[image: image765.jpg]


圖(二)
(A) 
[image: image766.wmf]65
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(  ) 4.
如圖(三)，在座標平面上，
[image: image770.wmf]1
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為
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的一次函數圖形，
[image: image772.wmf]2
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為
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的一次函數圖形，
[image: image774.wmf]1

L

、
[image: image775.wmf]2
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相交於
[image: image776.wmf])
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。若
[image: image777.wmf]3
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，則下列敘述何者正確？
【92(一)基測】
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圖(三)
(A) 
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(  ) 5.
如已知線型函數
[image: image783.wmf]b
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，其對應關係如表(一)。求
[image: image784.wmf]=
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【92(二)基測】
[image: image785.jpg]Ao -




表(一)
(A) 4   (B) 6   (C) 8   (D) 12
(  ) 6.
若一次函數
[image: image786.wmf]3
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，其中
[image: image787.wmf]0
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，則下列哪一個選項可能是此函數圖形？【92(二)基測】
(A)              (B)            (C)            (D)           
(  ) 7.
圖為小美影印資料時剩下張數和時間的關係圖。利用圖中所提供的數據，推估小美在9：00時影印的情形是下列哪一種？【93(一)基測】
[image: image788.jpg]Tl
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圖(四)              
(A)來不及印完  (B)剛好印完  (C)提前一分鐘印完  (D)提前半分鐘印完
(  ) 8.
下圖是某電信公司的通話費計算方式：300秒以內只繳基本費，超過300秒之後的費用，與通話時間成線型函數關係。則基本費是多少元？【93(二)基測】
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圖(五)
(A) 26   (B) 28   (C) 30  (D) 32
(  ) 9.
已知
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為一次函數。若
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，判斷下列四個式子，哪一個是正確的？【97(一)基測】
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(  ) 10.
將裝有牛奶250毫升的玻璃杯放在已歸零的磅秤上，測得重量為500公克。若喝掉一些牛奶後，以
[image: image797.wmf]x

毫升表示杯中牛奶的體積，
[image: image798.wmf]y

公克表示磅秤測得的重量，則下列哪一個圖形可以表示
[image: image799.wmf]x

、
[image: image800.wmf]y

的關係？【99(二)基測】
(A)               (B)               (C)               (D)
      　  　  　  
(  ) 11.
下面為魔術師在小美面前表演的經過：


魔術師：
小美妳在紙上寫一個數字，不要讓我看到！



魔術師：
將妳寫的數字乘以3，然後加6，所得結果再除以3，最後再減



去一開始妳寫的數字，得到一個答案。


魔術師：
無論妳寫哪一個數字，我都可以猜中妳算出來的答案。
根據魔術師所說，假設小美在紙上寫的數字為
[image: image801.wmf]x

，魔術師猜中的答案為
[image: image802.wmf]y

，則下列哪一個圖形可以表示
[image: image803.wmf]x

、
[image: image804.wmf]y

的關係？【101基測】
(A) [image: image805.jpg]X



   (B) [image: image806.jpg]S|



   (C) [image: image807.jpg]


  (D)[image: image808.jpg]




(  ) 12.
坐標平面上，有一線型函數圖形過(－3 , 4)和(－7 , 4)兩點，判斷此函數圖形會過哪兩象限？【102基測】
(A) 第一象限和第二象限    (B) 第一象限和第四象限
(C) 第二象限和第三象限    (D) 第二象限和第四象限
(  ) 13.
如圖(六)，在同一直線上，甲自A點開始追趕等速度前進的乙，且圖(七)表示兩人距離與所經時間的線型關係。若乙的速率為每秒1.5公尺，則經過40秒，甲自A點移動多少公尺？【99(一)基測】
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(A) 60   (B) 61.8   (C) 67.2   (D) 69
習題解答
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練習8.1-8
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8.2練習解答
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三角形面積為1平方單位
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8.2習題解答
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三角形面積為9平方單位
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[image: image922.png]



[image: image923.wmf]4
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(2)


[image: image924.wmf]5

)

(

+

=

=

x

x

f

y

[image: image925.png](0,9)

(-5, 0)





(3)


[image: image926.wmf]6
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y

[image: image927.png]0, 6)
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(4)

[image: image928.png]
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(5)


[image: image930.wmf]4
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y

[image: image931.png]0,2

(-1,10)




15.答：第四象限

16.答：

(1)
[image: image932.wmf]x

y

2
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+

=


(2)15天


17.答：

(1)解聯立方程式
[image: image933.wmf]î

í

ì
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+

=

+
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50
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b

a

b

a

 → 得
[image: image934.wmf]ï
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ï

í

ì
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=
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5

6

b

a


一次函數為
[image: image935.wmf]26

5

6

)

(

+

=

x

x
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(2)
[image: image936.wmf]60
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x

代入 → 
[image: image937.wmf]98
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(3)
[image: image938.wmf]68
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 →
[image: image939.wmf]42
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6
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x

→ 
[image: image940.wmf]35
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18.答：

(1)設一次函數
[image: image941.wmf]b
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x

f

y

+

=

=

)

(

，(-2,-3)、(1,3)代入


[image: image942.wmf]î
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ì
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b

a

b

a

 → 得
[image: image943.wmf]î

í

ì

=

=

1

2

b

a


一次函數為
[image: image944.wmf]1
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+
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x
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(2) 
[image: image945.wmf]1
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與x、y軸交於A、B兩點

A點→當
[image: image946.wmf]0

=

y

時
[image: image947.wmf]2
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x

；B點→當
[image: image948.wmf]0
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x

時
[image: image949.wmf]1
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三角形ABO面積為
[image: image950.wmf]4
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平方單位

基測與會考模擬試題解答
1. 《答案》(D)

詳解：

[image: image951.wmf]12
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f
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f
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2. 《答案》(A)

詳解：
由圖知
(A)
[image: image952.wmf]0

)

0

(

>

=

a

f

，所以
[image: image953.wmf]0

=

a

是錯的
(B)
[image: image954.wmf]0

)

1

(

>

=

b

f


(C)
[image: image955.wmf]2

)

3

(

=

=

c

f


(D)
[image: image956.wmf]2

)

5

(

>

=

d

f


3. 《答案》(B)

詳解：

[image: image957.wmf]b

ax

x

f

+

=

)

(

代入(10,130)、(20,380)

[image: image958.wmf]î

í

ì

=

+

=

+
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10

b

a

b

a

解聯立方程式，得到
[image: image959.wmf]î

í

ì

-

=

=

120

25

b

a

，
[image: image960.wmf]120

25

)

(

-

=

x

x

f


所以
[image: image961.wmf]120

)

0

(

-

=

f


4. 《答案》(D)
詳解：
由圖知
[image: image962.wmf]1

L

、
[image: image963.wmf]2

L

相交於
[image: image964.wmf])

3

,

3

(

P

，當
[image: image965.wmf]3

>

x

 → 
[image: image966.wmf])

(

)

(

x

f

x

g

>

，
[image: image967.wmf]3

<

x

 → 
[image: image968.wmf])

(

)

(

x

f

x

g

<


當
[image: image969.wmf]3

>

a

時，
[image: image970.wmf])

(

)

(

a

g

a

f

<


5. 《答案》(B)
詳解：
已知線型函數
[image: image971.wmf]b

ax

x

f

+

=

)

(

，且
[image: image972.wmf]3

)

1

(

=

f

、
[image: image973.wmf]3

)

3

(

=

f

，得知常數函數
[image: image974.wmf]3

)

(

=

x

f


所以
[image: image975.wmf]3

)

4

(

)

2
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=

=

=

g

b

f

f

，
[image: image976.wmf]6

3

3

=

+

=

+

g
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6. 《答案》(A)
詳解：

[image: image977.wmf]3

)

(

-

=

ax

x

f

且
[image: image978.wmf]0

>

a

，當
[image: image979.wmf]0

=

x

時
[image: image980.wmf]3

-

=

y

，當
[image: image981.wmf]0

=

y

時
[image: image982.wmf]0

3

=

-

ax

 → 
[image: image983.wmf]3

=

ax

 → 
[image: image984.wmf]0

3

>

=

a

x


可畫出一條不通過第二象限的直線
7. 《答案》(B)
詳解：
設
[image: image985.wmf]b

ax

x

f

+

=

)

(

代入(50,1800)、(56,720)

[image: image986.wmf]î

í

ì
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50

b

a

b

a

解聯立方程式，得到
[image: image987.wmf]î
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ì
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，
[image: image988.wmf]10800
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)
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f


當
[image: image989.wmf]60

=

x

時，
[image: image990.wmf]0

10800

60

180

=

+

´

-

=

y

，所以9點時剛好印完
8. 《答案》(D)
詳解：
設
[image: image991.wmf]b

ax

x
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+

=

)

(

代入(500,36)、(1200,50)

[image: image992.wmf]î

í

ì
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500
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b

a

解聯立方程式，得到
[image: image993.wmf]ï
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1
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，
[image: image994.wmf]26

50

1
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x
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f


當
[image: image995.wmf]300

=

x

時，基本費
[image: image996.wmf]32
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300

50
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9. 《答案》(A)
詳解：

[image: image997.wmf])

(

x

f

為一次函數，
[image: image998.wmf]0

)

3

(

>

-

f

且
[image: image999.wmf]0

)

1

(

=

-

f


則
[image: image1000.wmf]1

-

<

x

時
[image: image1001.wmf]0

)

(

>

x

f

，
[image: image1002.wmf]1

-

>

x

時
[image: image1003.wmf]0

)

(

<

x

f


(A) 
[image: image1004.wmf]1

0

-

>

，
[image: image1005.wmf]0

)

0

(

<

f

是正確的
(B) 
[image: image1006.wmf]1

2

-

>

，
[image: image1007.wmf]0

)

2

(

<

f


(C) 
[image: image1008.wmf]1

2

-

<

-

，
[image: image1009.wmf]0

)

2

(

>

-

f


(D) 
[image: image1010.wmf]0

)

3

(

<

f

、
[image: image1011.wmf]0

)

2

(

>

-

f

→
[image: image1012.wmf])

2

(

)

3
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<

f
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10. 《答案》(A)
詳解：
裝有牛奶250毫升的玻璃杯重量為500公克，所以空杯重250公克(當牛奶為0毫升)
11. 《答案》(B)
詳解：
依題意列出
[image: image1013.wmf]2

3

6

3

=

-

+

=

x

x

y

，所以不論
[image: image1014.wmf]x

是多少
[image: image1015.wmf]y

永遠為2
12. 《答案》(A)
詳解：
線型函數通過(-3,4)、(-7,4)，此圖形為
[image: image1016.wmf]4

)

(

=

x

f

，通過一、二象限
13. 《答案》(C)
詳解：
由圖二知乙在50秒後被甲追上，經過50秒乙移動(距離
[image: image1017.wmf]=

速率
[image: image1018.wmf]´

時間)
[image: image1019.wmf]75

50

5

.

1

=

´

公尺
甲移動
[image: image1020.wmf]84

75

9

=

+

公尺，甲的速率為
[image: image1021.wmf]68

.

1

50

84

=

¸


經過40秒，甲移動
[image: image1022.wmf]2

.

67

40

68

.

1

=

´

公尺
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